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KONSTRUKCJA PUNKTÓW PRZECIĄGIA DFfÓCH STOŻKOY/YCH

Zadanie ogólne w ykreślenia punktów p rzec ięc ia  dwóch stożko­
wych leżących w jednej płaszczyźnie n ie je s t  zadaniem stopnia 
drugiego a także n ie  może być sprowadzone do zadań stopnia  
drugiego dających s ię  rozwiązać przy pomocy l in ia łu  i  cy rk la , 
Można tego dowieść a n a lity c z n ie , wykazując,że rozwiązanie t a ­
kiego zadania zależy od pewnego równania nieprzywiedlnego stop­
n ia  czwartego.

N iektóre jednak spośród tych zadań są zadaniami stopnia dru­
giego albo sprowadzają s ię  do zadań stopn ia  drugiego i  mogą 
być zatem rozwiązane liniow o, j e ż e l i  stożkowe, których punk­
ty  p rz ec ię c ia  chcemy wyznaczyć posiada ją  dwa dane elementy 
( p u n k ty  albo styczne) wspólne i  j e ż e l i  j e s t  dana na płaszczyź­
n ie  owych stożkowych jakaś s ta ła  stożkowa podstawowa m .

Przy tak ich  założeniach znane są konstrukcje pozwalające 
znaleźć w sposób liniow y punkty p rzec ięc ia  tych stożkowych. W 
artyku le  tym podamy efektywną konstrukcję punktów p rz ec ię c ia  
dwóch stożkowych- jednej płaszczyzny, d la  których znane są 
w ierzchołki wspólnego tró jk ą ta  biegunowego.
Niech dane będą stożkowe e2 i  f2 oraz punkty P . ( i  = 1 ,2 ,3 )  
będące wierzchołkami wspólnego tró jk ą ta  biegunowego względem 
tych stożkowych (ry s . 1 ). 2 2

Konstrukcję punktów ABCD p rzec ięc ia  stożkowych e i  f  o- 
piszemy zak ładając, że stożkowe te  są elipsam i, d la  których 
jeden z wierzchołków P^ ( i  = 1 ,2 ,3 )  wspólnego t ró jk ą ta  b ie ­
gunowego je s t  wspólnym środkiem, zaś dwa pozosta łe  punktami 
niewłaściwymi prostych p2 i  p^ wzajemnie prostopadłych (rys. 
2 ). P rosta  p2 j e s t  wspólną biegunową punktu niewłaściwego

2 2P“  p ro ste j p^ względem stożkowych e i  f  i  na odwrót
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p ro s ta  p_ j e s t  wspólną biegunową punktu niewłaściwego P_
2 2p ro s te j pg względem stożkowych e i  f  .

•Rys. 1

Przypadek te n  można otrzymać przez p rzek sz ta łcen ie  rzutowe 
przypadku ogólnego’ podanego na ry s .

Przekształćm y' powinowato e lip sę  e o osiach- 12 i  34 na 
okrąg o średnicy  12. Osią tego powinowactwa j e s t  pro­
s ta  p2> środkiem punkt a parą odpowiadających sobie e*

leraentów punkty 3 i  3'»  Tak usta lone powinowactwo odwzorowu­
je  e lip s ę  o osiach  56 i  78 na e lip sę  f2 o osiach  56 i
7 '
Ponieważ p ro ste  p2 i  p7 są wspólnymi osiami sym etrii prosto-

2 2 f k ą tn e j kola e i  e lip sy  f  > tp  w ce lu  wyznaczenia punktów
A,’B*C,D", p rz ec ię c ia  okręgu e ^ z  e lip s ą  f2 możemy zastoso­
wać p rzek sz ta łcen ie  Łoktiewa
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Rys. 2
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Punkt P̂  = p^ je s t  środkiem, p ro s ta  p2 o s ią , a p ro s ta
p p ro s tą  podwójną teęo p rz ek sz ta łce n ia . P rzeksz ta łcen ie  to

2 2 "  2 "  przeprowadza okrąg e na parę p rostych  e i  je. równo-
2 'leg łych  do o s i p rzek sz ta łcen ia  p? , , a  e l ip sę  f  o osiach

Of?
56 i  7^8^ na e lip sę  f  o osiach  9** 10*i  7' 8' .„
Z k o le i punkty A" B'C"D" p rz e c ię c ia  p rostych  e2 i  e1 z e-

2"l ip s ą  f  wyznaczamy za pomocą powinowactwa o o s i p^,środku
p?* i  parze o dpowiadaj ących sobie punkt ów 6 i  S" , k tóre

^  2"  2_nr 
p rzek sz ta łca  e lip sę  f  na okrąg f  o średnicy  T  8'. Pro­
s te  e2 i  e1 w tym powinowactwie p rz e k sz ta łc a ją  s ię  same
w s ie b ie .  „
Punkty B'" Cr" D" p rz e c ięc ia  p rostych  e i  e-] z okrę­
giem f  przenosimy (w odwrotnej k o le jn o śc i)  do położeni^ 
wyjściowego otrzymując punkty ABCD p rz e c ię c ia  stożkowych e 
i  f  , d la  k tórych znane są  w ierzchołk i = 1 ,2 ,3 . wspól­
nego t ró jk ą ta  biegunowego.

»7 a rty k u le  p t . :  "Przekrój s tożka obrotowego w zadanej e l ip ­
s ie "  rozw iązanie podanej tam k o n stru k c ji p rz ec ię c ia  stożka o- 
brotowego wzadanej e l ip s ie  sprowadza s ię  do w ykreślenia 
punktów p rz e c ię c ia  dwóch stożkowych (e lip sy  z h ip e rb o lą ), d la  
których znane są  w ierzchołk i wspólnego tró jk ą ta  biegunowego [3] 

A zatem podaną w niniejszym  a rty k u le  efektywną konstrukcję 
punktów p rz e c ię c ia  dwóch stożkowych, d la  których znane są 
w ierzchołk i wspólnego tró jk ą ta  biegunowego można uważać jako 
całkow ite zakończenie zadania w wyżej wspomnianym a rty k u le .

Y/płynęło do Redakcji 16.10.65 r .
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KONSTRUKTION DER SCHNITTPUNKTE ZWEIER KURVEN 2. ORDNUNG 

Z u s a m m e n f a  s s u n g

Im A rtik e l wurde die K onstruktion der Schnittpunkte zweier 
kurven 2. Ordnung e in e r Ebene angegeben fü r  welche die S p it­
zen des -gemeinsamen P o lard re iecks angegeben sind.

Zur Lösung der Aufgabe n u tz te  man die A chsen-A ffin ität und 
die sogenannte Transform ation von Loktew aus.


