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STANISEAW OCHOJSKI
KONSTRUKCIA PUNKTOW PRZECIAGIA DRIOCH STQZKOY/YCH

Zadanie ogolne wykre$lenia punktéw przeciecia dwdch stozko-
wych lezgcych w jednej ptaszczyznie nie jest zadaniem stopnia
drugiego a takze nie moze byC sprowadzone do zadan stopnia
drugiego dajgcych sie rozwigza¢ przy pomocy liniatu i cyrkla,
Mozna tego dowies¢ analitycznie, wykazujgc,ze rozwigzanie ta-
kiego zadania zalezy od pewnego rownania nieprzywiedlnego stop-
nia czwartego.

Niektore jednak sposrod tych zadan sa zadaniami stopnia dru-
giego albo sprowadzajg sie do zadan stopnia drugiego i moga
by¢ zatem rozwigzane liniowo, jezeli stozkowe, ktorych punk-
ty przeciecia chcemy wyznaczy¢ posiadajg dwa dane elementy
(punkty albo styczne) wspdlne i jezeli jest dana na ptaszczyz-
nie owych stozkowych jaka$ stata stozkowa podstawowa m .

Przy takich zatozeniach znane sg konstrukcje pozwalajgce
znalez¢ w sposdb liniowy punkty przeciecia tych stozkowych. W
artykule tym podamy efektywng konstrukcje punktow przeciecia
dwoch stozkowych- jednej ptaszczyzny, dla ktérych znane sa
wierzchotki wspdlnego trdjkata biegunowego.

Niech dane beda stozkowe €2 i f2 oraz punkty P.(i = 1,2,3)
bedace wierzchotkami wspolnego tréjkata biegunowego wzgledem
tych stozkowych (rys. 1).

Konstrukcje punktow ABD przeciecia stozkowych e i f o-
piszemy zaktadajac, ze stozkowe te sg elipsami, dla ktérych
jeden z wierzchotkéw P* (i = 1,2,3) wspdlnego trojkata bie-

gunowego jest wspolnym Srodkiem, za$ dwa pozostate  punktami
niewtasciwymi prostych p2 i p® wzajemnie prostopadtych (rys.
2). Prosta p2 jest wspolng biegunowg punktu  niewtasciwego

P* prostej p" wzgledem stozkowych e i f% i na odwrét
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prosta p_ jest wspolng biegunowag punktu niewtasciwego P_
prostej pg wzgledem stozkowych e i f2.

*Rys. 1

Przypadek ten mozna otrzymaé przez przeksztatcenie rzutowe
przypadku ogdlnego’podanego na rys.
Przeksztat¢my' powinowato elipse e o0 osiach- 12 i 34 na

okrag o Srednicy 12. Osig tego powinowactwa jest pro-
sta p2> Srodkiem punkt a parg odpowiadajgcych sobie e*
leraentébw punkty 3 i 3'» Tak ustalone powinowactwo odwzorowu-
je elipse 0 osiach 56 i 78 na elipse f2 o osiach 56 i
7!

Poniewaz proste p2 i p7 sg wspolnymi osiami symetrii prosto-

katnej kola e? i elipsy f2£tp w celu wyznaczenia punktow
AB*C,D' przeciecia okregu e~z elipsg f2 mozemy zastoso-
waé przeksztatcenie toktiewa
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Rys. 2
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Punkt P = pN jest Srodkiem, prosta p2 o0sig, a prosta
p prostg podwdjng teeo przeksztatcenia. Przeksztatcenie to
przeprowadza okrag e na pare prostych e’ i je.2" rowno-
legtych do osi przeksz&%lcenia p?,,a elipse f o osiach

56 i 778" na elipse f " 0 osiach 9= 10%i 7' 8' .,
Z kolei punkty A'B'C'D" przecigcia prostych e2 i el ze-

lipsg f2 wyznaczamy za pomocg powinowactwa o osi p”,Srodku
pz* i parze odpowiadajggych sobie punktow 6 i S", ktore

2nr

przeksztatca elipse f na okrgg T o Srednicy T 8. Pro-
ste e2 i el wtym powinowactwie przeksztatcajg sie same
w siebie. ,,

Punkty B" C" D' przeciecia prostych e i e] z okre-
giem f  przenosimy (w odwrotnej kolejnosci) do potozeni®
wyjsciowego otrzymujac punkty ABCD przeciecia stozkowych e
i f , dla ktérych znane sg wierzchoiki =1,2,3. wspol-
nego trojkata biegunowego.

» artykule pt.: "Przekrdj stozka obrotowego w zadanej elip-
sie" rozwigzanie podanej tam konstrukcji przeciecia stozka o-
brotowego wzadanej elipsie sprowadza sie do wykreslenia
punktow przeciecia dwoch stozkowych (elipsy z hiperbolg), dla
ktorych znane sa wierzchotki wspdlnego trdjkata biegunowego [3]

A zatem podang w niniejszym artykule efektywng konstrukcje
punktow przeciecia dwoch stozkowych, dla Kktérych znane  sg
wierzchotki wspdlnego trdojkagta biegunowego mozna uwaza¢ jako
catkowite zakonczenie zadania w wyzej wspomnianym artykule.

Y/ptyneto do Redakcji 16.10.65 r.
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KOHCffpyKmW nEPECE'EHMH TCWIK ARH™*
KPWBHX BTOPOr0O UOPRUKA”

Pes3sDue

B CTaTBH IIDKa3aHO 3$$eKTHBHyn KOHCTpyKIQEED napeCe”eHEH TOH8K J»yx KpHBNX BTO—
poro nopajsea npHHajaaraaiipqc oahoa naocKoora, jyia xoTopnx xaneoTHH BepaiHHH 00 -
uiero noaapHoro TpeyrojiBHHKa. S pemeHKH saaaali HcnojasoBaHo jwyxpaTHo nepcneK-
THBHO-a$HHHYB 3aBHCHMOOTB X T.H. npeodpa30BaHHe JOKT6Ba.

KONSTRUKTION DER SCHNITTPUNKTE 2ZWEIER KURVEN 2. CRONLNG
Zusammenfa ssung

Im Artikel wurde die Konstruktion der Schnittpunkte zweier
kurven 2. Ordnung einer Ebene angegeben fiir welche die Spit-
zen des -gemeinsamen Polardreiecks angegeben sind.

Zur Losung der Aufgabe nutzte man die Achsen-Affinitat und
die sogenannte Transformation von Loktew aus.



