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DOWÓD NIEOBRpTOWOŚCI POWIERZCHNI UTWORZONEJ 
PRZEZ WIĄZKĘ IROSTYCH JEDNORZUTNYCH

Wiadomo, że wiązka prostych jednorzutnych w. ogólnym przypadku 
rzu tu  równoległego na dwie wzajemnie prostopadłe rzu tn ie  i  
X 2 w kierunkach P-j II i  P. II (przy czym P^iXj bądź
P2X ^ ) tworzy powierzchnię stożkową D L

Zbadajmy czy powierzchnia ta  może być powierzchnią obroto
wą.
Załóżmy, że powierzchnia stożkowa utworzona przez wiązkę pro
stych  jednorzutnych je s t  obrotowa.
Zauważmy, że jednym z warunków koniecznych obrotowości stożka 
j e s t  to , aby przekro je  każdą płaszczyzną prostopadłą do jed
nej z tworzących i  jednakowo odległą od wierzchołka (p o r.ry s . 
1) stożka były p rzy sta jące .
Rozważając parę tak ic h  płaszczyzn OCi  (3 (ry s . 1) nietrudno 
s tw ierd z ić , że przekroje te  są względem sieb ie  p rostokątn ie  
symetryczne, przy czym płaszczyzną sym etrii j e s t  płaszczyzna 
sym etrii kąta  utworzonego.przez dane płaszczyzny. Tak więc 
przez odpowiedni obrót płaszczyzn dokoła krawędzi k =cC(3 i  
sprowadzenie ich  do jednej wspólnej płaszczyzny uzyskać można 
pokrycie s ię  obydwu przekrojów.

Mając powyższe na względzie rozpatrzmy przekroje w iązki 
prostych jednorzutnych o środku P (ry s . 2) płaszczyznami:

oclx  i|3ice?T2 równoodległymi od P.
Zajmijmy się  wyznaczeniem punktów p rzec ięc ia  płaszczyznami cc i  
(3 prostych jednorzutnych:

x(x1 = x2 = x ) ,  b (b1 // e2 , b2 = P) c (c1 = P, o2/lp^)
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Punkty te  opiszemys

OCX = XA, f i x  =

cct> = Ba , (3b = Bb

OCC =  cA, /3c =  cB
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Zauważmy, że X, i  X są punktami węzłowymi płaszczyzn cc i$  
natom iast:

Bl - Bcc1,1 - V 4  -

II

1»

< ś- lfc O2  = V °B ‘ V0 J PP
OII

Dokonując obrotu obydwu płaszczyzn cc i  (i dokoła k / / ^  do po
łożen ia  poziomego uzyskujemy przysta jący  do oryginału rzu t po- 

.'ziomy trz e c h  par punktów przynależnych do przekrbjów tymi p ła
szczyznami rozważanej w iązki prostych jednorzutnych. 

Stwierdzamy pokrywanie s ię  dwóch par punktów:

.01 „01 J Tr01 _ 01
A = UBXg = cT‘ i  XT' = c

0*1 01Punkty i  Bg są różne. J e ż e l i  powierzchnia stożkowa u-
tworzona przez wiązkę P je s t  obrotowa, to  zgodnie z wstęp-' 
nymi uwagami z punktami tymi winny s ię  odpowiednio pokrywać 
dalsze punkty:

0 1 .  01Kg -  należący do przekroju  stożka płaszczyzną |3 i  -  na
leżący do przekroju  płaszczyzną CC,

Można udowodnić, że n ie je s t  to  możliwe. Załóżmy bowiem,że
01 01i s tn ie je  ta k i  punkt Ik,, że ML = B. . Z warunku u-

-D D. A SD
w zględniając dokonany obrót płaszczyzny (3 wyznacza s ię  Ng6Vjj
(pionowy rz u t normalny punktu Kg). Ponieważ głębokość punktu 
KL j e s t  równa-głębokości punktu B ., a więc j e s t  w ielkością

•D Ji ^
znaną -  w sposób prosty  znaleźć można rz u t pierw szy Kg i  dru
g i  K 2 tego punktu.

1 2Aby punkty EL i  IL mogły być rzutam i jednego punktu l i n i i
_D SD

przekroju muszą leżeć na ja k ie jś  p ro ste j jed n o rzu tn e j w iązki 
P, t j i  muszą być współliniowe z punktem P. Z k o n s tru k c ji jed
nak rzu tu  k)!, wynika, że p rosta  Ni P musi bye  prostopadła

1do o s i x (punkt Kg je s t  śladem poziomym p r o s te j  równole-
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g łe j  do P., przechodzącej przez H.D, a ' punkt P je s t  rzutem
* „ - . "  £

Pionowym tego śladu)* W dal szef. konsekwencji zatem punkt• h
w inien leżeć na p ro s te j p rostopad łe j do o s i x przechodzącej

1 2 2 Przez IL, i  P, t j .  winno zachodzić: = N •
2 ■■ .

Ponieważ jednak zawsze: W" = 11^ P (1)

-  warunek nasz provjadziłby do żądania:

t2/

Zauważmy, że:

h b = kbx p t2)

A "  = Hi" .co s ^  (3)

przy czym zgodnie z podstawowymi założeniam i wyklucza s ię  e- 
wentualność ^  = 0 .
Zatem zawsze:

h2»b <  b 1b -  k a * * hb*p  u )

Warunek (4) wyklucza żądanie (2 ), a zatem i  założenie i -  
s tn ie n ia  tak iego  punlttu p rzekroju-p łaszczyzną ¡3 -  Kb , k tó ry

w k ładzie  obydwu płaszczyzn cc i  (3 ma £  /* * pokrywałby s ię  z
kładem Oznacza to ,  że za łożen ie :

*r - f
j e s t  n ie  do przyjęcia*

S tw ierdzenie, że po sprowadzeniu obydwu płaszczyzn tnących 
CC i  (3 do jednej wspólnej płaszczyzny (na drodze odpowiedniego 
obrotu dokoła ich  krawędzi) n ie  zachodzi pokrywanie się wszyst
kich punktów jednego przekroju  z odpowiednimi punktami dru
giego przekroju  j e s t  równoznaczne z wykazaniem, że rozważana 
powierzchnia stożkowa n ie  j e s t  obrotowa.

Y/płynęło  do R e d a k c j i  1 6 .1 0 .6 5  r .
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OB OÄHOM CBOHCTBE H03EPXH0CTH OBPASOßAHHOM IIPHJUMH OCOBBHHOrO nO.TOEHHH 
B METOAE nAPAjrmUbHOrO nPOEKTHPOBAHMH

P  e 3 i  m c

B paöoie npOÄOJOteHO aHaJM3 c b o ü c tb s  npaM ux, KOTopux napajweJn>Hne npoexm w  Ha- 
KüUBaBTCB B paSBOpHyTOÄ CHCT6M6 n ^o cK o cT eź n p oeK ura (c m . Zeazy ty  Naukowe F o lt -  
fte o fcn lk i Ś l .  s .  M a te m a tj-k a -F lB y k a  z .  5  -  1 9 6 4 ).  JU>Ka3aHO, h t o  Kom wecKafl 
noBepxHocTB oöpa3QBaHHaH tbkhmh iiphmhmh ho m x e r  ó h t ł  noBepxHoc-fBK) BpameHHH.

ÜBER EINE EIGENSCHAFT DER FLÄCHE, DIE DURCH SONDERGERADEN IN 
EINER PARAIiLEIPROJEKTIONSMETHODE GEBILDET IST.

Z u s a m m e n f a s s u n g

Man hat Erwägungen der Sondergeraden, deren Parallelprojekfcio- 
nen in einem abgewickelten Projektionsnbenesystenzusammenfal
len, fortgesetzt (Zeszyty Naukowe Politechniki Śląskiej - se
r i a  la t e m a t y k a - F iz y k a  z ,  5 ,  1964;*

Es ist bewiesen, dass die, durch solche Geraden erzeugte 
Fläche, nicht Drehfläche ist.

)


