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DOACD NIEOBRpTOWOSCI POWIERZCHNI - UTWORZONE]
PRZEZ WIAZKE IROSTYCH JEDNORZUTNYCH

Wiadomo, ze wiazka prostych jednorzutnych w ogolnym przypadku
rzutu réwnolegtego na dwie wzajemnie prostopadte rzutnie i

X2 w kierunkach P i P. (przy czym P7iXj  badz
P2X ") tworzy powierzchnie stozkowg D L

Zbadajmy czy powierzchnia ta moze byC powierzchnig obroto-
wa.
Zatozmy, ze powierzchnia stozkowa utworzona przez wigzke pro-
stych jednorzutnych jest obrotowa.
Zauwazmy, ze jednym z warunkéw koniecznych obrotowosci stozka
jest to, aby przekroje kazdag ptaszczyzng prostopadig do jed-
nej z tworzacych i jednakowo odlegtg od wierzchotka (por.rys.
1) stozka byty przystajace.
Rozwazajac pare takich ptaszczyzn oci 3 (rys. 1) nietrudno
stwierdzi¢, ze przekroje te sg wzgledem siebie  prostokatnie
symetryczne, przy czym ptaszczyzng symetrii jest pitaszczyzna
symetrii kata utworzonego.przez dane piaszczyzny. Tak wiec
przez odpowiedni obrét ptaszczyzn dokota krawedzi Kk =cC(3 i
sprowadzenie ich do jednej wspdlnej ptaszczyzny uzyska¢ mozna
pokrycie sie obydwu przekrojow.

Majac powyzsze na wzgledzie rozpatrzmy  przekroje wiazki
prostych jednorzutnych o $srodku P (rys. 2) ptaszczyznami:

oclx i|3ice?T2 réwnoodlegtymi od P.

Zajmijmy sie wyznaczeniem punktow przeciecia ptaszczyznamicci
(3 prostych jednorzutnych:

X(x1 = x2 = x), b(bl/ €2, b2 =P) c(cl =P, oZlp")
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Punkty

cct>

ocC

opiszemys
XA, fix =
Ba, (3b =Bb

CA /3c =cB
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Zauwazmy, ze X, i X sg punktami weztowymi ptaszczyzn cci$
natomiast:
b
H- Bc.: - V 4 =
<g. fCoz -y B\ I %

Dokonujac obrotu obydwu ptaszczyzn cci (i dokota k//™ do po-

tozenia poziomego uzyskujemy przystajgcy do oryginatu rzut po-

‘ziomy trzech par punktow przynaleznych do przekrbjow tymi pta-

szczyznami rozwazanej wigzki prostych jednorzutnych.
Stwierdzamy pokrywanie sie dwoch par punktow:

Y N R

Punkty R B%l sg rozne. Jezeli powierzchnia stozkowa u-

tworzona przez wigzke P jest obrotowa, to zgodnie z wstep-'
nymi uwagami z punktami tymi winny sie odpowiednio  pokrywac
dalsze punkty:

K% L nalezacy do przekroju stozka ptaszczyzng [3 i o na-

lezagcy do przekroju ptaszczyzng cc,
Mozna udowodnié, ze nie jest to mozliwe. Zatézmy bowiem,ze

istnieje taki punkt Ilﬁj, ze I\@1 = Bgl. Z warunku . u-
wzgledniajgc dokonany obrét ptaszczyzny (3wyznacza sie Ng6Vijj

(pionowy rzut normalny punktu Kg). Poniewaz gtebokos¢ punktu
K!Djest réwna-gtebokosci punktu BJi’ a wiec jest wielkoScia

znang - w spos6b prosty znalezé mozna rzut pierwszy Kg i dru-
gi K2 tego punktu.
Aby punkty EllB i2IL mogly byC¢ rzutami jednego punktu linii

przekroju musfzaz leze¢ na jakiej$ prostej jednorzutnej wigzki
P, tji muszg by¢ wspoHiniowe z punktem P. Z konstrukcji jed-
nak rzutu k), wynika, ze prosta Ni P musi bye prostopadta

do osi x (punkt K%:j jest Sladem poziomym prostej réwnole-



Marian Pale;;

gtej do f.,przechodzqcej przez HD a'punkt P jest rzuten£1

Pionowym tego $ladu)* W dalszef. konsekwencji zatem punkt )

winien leze¢ na prostejprostopadtej do osi xprzechodzacej

Przez ILl, i P, tj. winno zachodzi¢: 2 = NP

2 -
Poniewazjednak zawsze: w'= 117P (1)

- warunek nasz provjadzitby do zgdania:
/'[2
hb = kbx p ©2)
Zauwazmy, Zze:

A " =Hi" .cos 3)

przy czym zgodnie z podstawowymi zatozeniami wyklucza sie e-
wentualnos¢ ~ =10 .

Zatem zawsze:

h2»b < bl - k a * * hb*p u)

Warunek (4) wyklucza zgdanie (2), a zatem i zalozenie i-
stnienia takiego punlttu przekroju-ptaszczyzng 3- Kb, Kktory

w ktadzie obydwu ptaszczyzn cci 3 maf£ /< * pokrywatby sie z
kdadem Oznacza to, ze zatozenie:

*r - f

jest nie do przyjecia*

Stwierdzenie, ze po sprowadzeniu obydwu ptaszczyzn tngcych
Ci (3do jednej wspodlnej ptaszczyzny (na drodze odpowiedniego
obrotu dokota ich krawedzi) nie zachodzi pokrywanie sie wszyst-
kich punktéw jednego przekroju z odpowiednimi punktami  dru-
giego przekroju jest réwnoznaczne z wykazaniem, ze rozwazana
powierzchnia stozkowa nie jest obrotowa.

Y/ptyneto do Redakcji 16.10.65 r.
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OB Q4HOM CBOHCTBE HO3EPXHOCTH OBPASORAHHOM IIPHJUMH OCOBBHHOO nO.TOEHHH
B METOAE nAPAJMUBHOIO nPOEKTHPOBAHVH

Ped3i mc

B padoie npOAOJOteHO aHaJM3 choiictbs npaMux, KOTopux hapajweln>Hne npoexmw Ha-
KuUBaBTCB B paSBOpHYTOA CHCT6M6 n~ocKocTez npoeKura (cm. Zeazyty Naukowe Folt-
fteofcnlki SI1. s. Matematj-ka-FIByka z. 5 - 1964). JU>Ka3aHO, hto KomwecKafl
noBepxHocTB odpa3QBaHHaH tbkhmh iiphmhmh ho mxer 6htt noBepxHoc-fBK) BpameHHH.

UBER EINE EIGENSCHAFT DER FLACHE, DIE DURCH SONDERGERADEN IN
EINER  PARAIILEIPROJEKTIONSMETHODE GEBILDET IST.

Zusammenfassung

Man hat Erwagungen der Sondergeraden, deren Parallelprojekfcio-
nen in einem abgewickelten Projektionsnbenesystenzusammenfal-
len, fortgesetzt (Zeszyty Naukowe Politechniki Slaskiej - se-
ria latematyka-Fizyka z, 5, 1964;*

Es ist bewiesen, dass die, durch solche Geraden erzeugte
Flache, nicht Drehflache ist.



