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PEWNE TWIERDZENIE Z TEORII MACIERZY

Wtej notce zostato sformutowane i udowodnione twierdzenie
z teorii macierzy, posiadajgce zastosowanie w teorii obiektow
geometryoznyek.

Twierdzenie: Jezeli w mpiolerzy prostokatnej ¢ wymiarach
(m+1l) x n i m>n, rzedu n:

K a2 ** - a» -

i a2 - - 1|

1? A

BT = an

podmacierz kwadratowa stopnia n (bez szkody dla ogdlnos$oi):

c®
a2 - ad

1
Qo a?...
-

jest nieosobliwa:

det JTf 0 (1)

oraz, jezeli kazda podmacierz otrzymana z podmacierzy Jl przez
zastapienie i-tego jej wiersza (i>1,2,...n) przez wiersz o

H
numerze 0 macierzy A - »znaczmy ja ur - jest osobliwa:
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a i a2 a
A detJr = a det . 0, (2)
a1l 2 &

ai+1l al+1
1 2.

all a 11

an
L al 2

to wszystkie elementy wiersza o numerze 0, muszg znikac:

T (3)

Dowo0d: Z zanegowania tezy, w spos6b réwnowazny otrzymujemy
istnienie przynajmniej jednego nie zerujacego sie elementu
wiersza o numerze 0 macierzy A:

U)
VA, 1 kellnj¥) <E2> 0

Bez szkody dla ogdélnosoi, tym elementem niech badzie (przynaj-
mniej):

a°+ 0 (5)
Dalej:
(2) *detJl a 0, (6)
(4) (5) (6)— <>l/ /\ aj « Aa* af(a)2> 0, (7)xx)
kefi,nj 41

Symbol [l,nj oznacza zbidér liczb naturalnych od 1 do n,
ozyli tzw. segment oatkowito”™liezbowy.

X1~Konwencja Einsteina o sumowaniu stosowana jest tutaj tylko
dla indekséw alfabetu greckiego.
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al az2 Fek “n 1
ai-1 ag’l
(7) (2) i(i*n)=t>$det 1.4 Aa" ... o =0 (8)
Sl
a3 23

Jesli teraz elementy k-tego wiersza wyznacznika JI w zda-

nia (8), dla k=1, . . i-1,i+1,.. .,n-1, pomnozymy przez (-£)
i dodamy do roéwnoimiennyoh elementéw i-tego wiersza, to otrzy-
mamy: o0 0o 00
ai 2 < ]
gt oAt agt
Aa a*
AJt det 1 i ........... Q n
a§+1 aj+l
I n
Lar % .. a
>
M - - “n 1
H—' — —
g} 1 a} 1 a% 1
A det . = =
_ al ajH hat#=0 O
tir a 2 n Y
aitl a£+1 aj+l
a1 n

ajl . ..a’”
all 1 .. a
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9 @ (10)

(10) (7) O (s/ (3)# ond

WpzZyn"Zo do redakoji 18.1V.1967 r.

OB OfHOM TEOPEME TEOPHH MATPHU

Pe 3d me

B 3TOU 3aueTxe mh c$>op»iyjiJipoBaiiH h aoxaaaxH Teopeuy veopmi
uaTpim, KOtopaa npHueaaaeTca; b TeopHH reoiierpiniecKkHX odiextOB.

ON CERTAIN THEOREM OP THE THEORY OP MATRICES

Summary

In this note has been formulated and proved a theorem of the
theory of matrices, whioh is used in the theory of geometrio
objects.



