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0 PEWNYM SZCZEGÓLNYM PRZYPADKU POWINOWACTWA 
W ZASTOSOWANIU DO WYKREŚLANIA ELIPSY

S t r e s z c z e n i e . V/ a r t y k u l e  podano sposób dokład nego  
wyznaczan ia  punktów e l i p s y  danej  przy pomocy j e j  
o s i ,  bez  k r e ś l e n i a  s i a t k i  pomocniczych l i n i i  w 
m i e j s c u  w y k r e ś l a n i a  k rzyw ej .

J e ż e l i  d la  danego okręgu i2 przyjmiemy zarówno oś  t ,  jak i  
k ie r u n e k  powinowaotwa k r ó w n o l e g ł e  do j e d n e j  z ś r e d n i c  o k rę ­
gu,  t o  p rz e z  p r z e k s z t a ł c e n i e  powinowate otrzymamy c i ą g  e l i p s  
P ^ , p 9 . . .  ( r y 3 .  1)«

Punkty M.|, M^, . . .  t ych  e l i p s  otrzymamy o d m ierz a ją c  od­
c i n k i  S[jA1 = S£X2 = . . .  = MA, co w y j a ś n i a  r y s .  1 .  K onstru kcję  
można d a l e j  u p r o ś c i ó  -  a mianowic ie  n i e  k r e ś l i ć  p r o s t y c h
M J .  II k i  odmierzać t e  o d c i n k i  cyrklem p rze n o ś n ik ie m  od wy-  i  i
k r e ś l o n e j  ś r e d n i c y  q^ przy krawędz i  l i n e a ł u  przesuwanego  
r ó w n o l e g l e  do k ie runku  k .

Każdemu zatem okręgow i  można przyporządkować dwuparametrową 
r o d z i n ę  e l i p s  z a l e ż n ą  od wyboru parametrów k i  q ,  przy  
czym p o la  t y c h  e l i p s  s ą  równe p o lu  k o ła  £2 .  Odwrotnie ,  gdy 
dana j e s t  e l i p s a  to  można j e j  przyporządkować jede n  t y l k o  rów­
ny co do w i e l k o ś c i  p o la  okrą g ,  co można z r e a l i z o w a ć  n a s t ę p u j ą ­
co :

Rozważmy e l i p s ę  daną przy pomocy j e j  o s i  ( r y s .  2 ) ,  Kierunek  
powinowactwa można wyznaczyć z warunku

OB = r ; (1)
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z r ó w n o ś c i  p ó l  e l i p s y  i  k o ła  wynika wprost

2
a b x  = r jc

r = yTb (2 )

Punkt B J e s t  punktem e l i p s y ,  zatem je g o  w spó łrzędne  muszą 
s p e ł n i a ó  układ  równań:

po r o z w i ą z a n iu

a zatem

2 2 
B + y B .  . T  T  »a b

XB = -  V a t  -  B b

y *
teb2 

B = “ laTE

tgoc » i S  * i  -V 
y B a

Dla g r a f i c z n e g o  w yznaczen ia  te g o  kierunku  oraz pro mienia  r ,  
i s t n i e j e  p r o s t a  i n t e r p r e t a c j a  geometryczna wyn ikająca  z w ł a s ­
n o ś c i  t r ó j k ą t a  p r o s t o k ą t n e g o  A 0 1 2 ,  k tó reg o  p r z e c i w p r o s t o -  
kątna 01 = a+b.
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Kierunek k o k r e ś l a  z w ią z ek :

2 2

tgoc = -  ( 3 )

a promień

r * \ f a i  * 112

Okrąg o promieniu  r a H2i. k t ó r e g o  środek  S l e ż y  w dowolnym 
punkcie  p r o s t e j  k r o z w i ą z u j e  z a d a n i e .

P r o s t ą  q,  na k t ó r e j  l e ż y  druga ś r e d n i c a  e l i p s y  sprzę żona  
z ś r e d n i c ą  AB, można z n a l e ź ó  k o r z y s t a j ą c  z zn an ej  z a l e ż n o ś c i  
między w s p ó łczy n n ik a m i  kierunkowymi ś r e d n i o  s p rzę ż o n y c h  e l i p s y

■ *2
tgoc .  t g ¡3 a  J  ( 4 )

a

po p o d s t a w i e n iu  ( 3 )  ob l ic za my

tg(5 -  - — ^ r  
a tfab

t g  (oc+(3) = —■jp (3 )

Kąt (cc + 0 )  ł a t w o  zbudować.,  Y/ystarczy z punktu 0 z a k r e ś l i ć  
promieniem 0 I I I  = b ł u k  dc p r z e c i ę c i a  z odoinkiem 0 I I  i  tak  
otrzymany punkt 3 p o łą c z y ć  z punktem 2 .  Kąt 23 I I  = (oc+( j ) .  

Aby uniknąć  odm ierzania  kąta  (oc+(3) można o b r ó c i ć  go dookoła  
s y m e t r a l n e j  kąta  oc , t a k ,  żeby jedno z je g o  ramion p o k r y ło  s i ę  
z p r o s t ą  k ,  a za tern:

4  23 I I  » <t 2' 3' 2
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wówczas w y s t a r c z y  r ó w n o l e g ł e  p r z e s u n i ę c i e ,  a szukaną p r o s t ą  q 
zn ajd z iem y k r e ś l ą c  p rzez ,  punkt 0 r ó w n o l e g ł ą  do odcinka 7> 2' .  
Obecnie można ju ż  wyznaczać p o s z c z e g ó l n e  punkty e l i p s y  w sposób  
pokazany na r y s .  1 .

W praktyce można wszystkie konstrukcje pomocnicze wykonać 
poza miejscem wykreślania elipsy, co pokazane jest na rys. 3.

Tok pos tępowan ia

>V dogodnym dla  nas m i e j s c u  k r e ś l i m y  p r o s t ą  r ó w n o l e g ł ą  do 
o s i  w i e l k i e j  e l i p s y  i  odmierzamy na n i e j  o d c i n k i :  12 = a i
23 = b .  Budujemy p ó ło k rą g  o ś r e d n i c y  13 » a + b .  Z punktu, 2 
k r e ś l i m y  p r o s t o p a d ł ą  do p r o s t e j  13 do p r z e c i ę c i a  z p ó ł o k r ę ­
giem w punkcie  4 .  Na p r o s t e j  ł ą c z ą c e j  punkty 1 1 4  odmie?  
rzamy o d c i n e k  15 = b .  Z punktu 1 promieniem 14 kreś l imy,  
ł u k  do p r z e c i ę c i a  z p r o s t ą  13 w punkcie  4* i  łączymy punk­
ty  5 i  4* . P rz ez  środek  e l i p s y  k r e ś l i m y  p r o s t e :  q rów­
n o l e g ł ą  do 54' i  k r ó w n o l e g ł ą  do 1 4 .  Budujemy okrąg o pro ­
mieniu r = 24  i  środku w punkcie  S dow oln ie  obranym na 
p r o s t e j  k .  P r z e z  punkt S k r e ś l i m y  p r o s t o p a d ł ą  do p ros te j ,  k .

Przykładamy l i n e a ł  r ó w n o l e g l e  do p r o s t e j  k i  przy jego  
k ra w ędz i  odmierzamy (cyrk lem p r z e n o ś n i k i e m )  d łu g o ś ć  p ó ł o i ę -  
ciwy okręgu o środku S w ob ie  s t r o n y  od p r o s t e j  q .  Zmienia­
j ą c  ( r ó w n o l e g l e  do p r o s t e j  k) p o ł o ż e n i e  l i n e a ł u  wyznaczymy 
d o s t a t e c z n i e  g ę s t y  z b i ó r  punktów e l i p s y .

R ękop is  z ło ż o n o  w R eda k cj i  2 9 . 4 . 6 7  r .
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nPHMEHEHKE HEKOTOPOTO OCOBEHHÖTO, POflCTBEHHOr0 
COOTBETCTBHH RPH BLWEFiWBAHKIÄ DUTKE CA

P e 3 m M e

B paÖOTe npejCTaBJieHO HeKOTopaii MeTor BbmepwMBaiiHH 3Jinnnca 
o n p e Ä ß J t e H H o r o  n a p o ft -o c i i .  O t j i h u n e  3 T o r o  M e T o j a  3 a K J i n u a e T c a  b  

OTOyTCTBHH JIIOÖHX BCnOMaraTeJI b H H X  J I H H H M .

ÜBER EINEN BESTIMMTEN EINZELFaLL DER PERSPEKTIVE 
AFFINITÄT IN DER ANWENDUNG ZUM ZEICHNEN DER ELI*oE

Zusammenfassung

Im A r t i k e l  wurde d ie  A r t  der genauen Bestimmung von Slipsen- 
punkten deren Achsen gegeben sind, a n g e f ü h r t ,  ohne Hilfslinien 
an der S t a l l e  der Kurve zu z e i c h n e n .


