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0 PEWNYM OSZACOWANIU ROZWIĄZAŃ RÓWNANIA FERMATA

Streszczenie. W pracy udowodniono, że

xn + yn = zn , n - liczba naturalna większa od 1
»

pociąga
- . x
Z < -  2-n' + yb+l-n

Wynik ten jest lepszy od wyniku

z i  i ł y  n 7

należącego do D. Zeitlins.

W pracy fi] udowodniono, że

n n n __ ,   . xx + y « z pociąga z é  ~  + y .

gdzie x,y,z,n są liczbami naturalnymi.
W niniejszej pracy udowodnimy nierówność mocniejszą, mianowicie

* <  f  + V-n + 1 - n

Lemat
Deżali n >  2 jest liczbą naturalną, to liczba

j 2-n t » n + 1 - n

spełnia nierówność

1 + n(t + t + ... + t ; >  i . .

Dowód
Oest

1 + „ ( t  * tz + ... + t n - A ) - t "  - 1 + n - * "  *

(1)

(2)
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t - 1 + n(tn - t) - t.tn + tn tn . (n - t + 1) + t - n.t - 1=----------------------------_ _ t    ----------------------- ----------------------------------------

(ntl-n2~n ) . (n-n-l+n2~n-t-l) + n+1 - n2"n - n2 - n * n3~ n - 1-  .

(„ „ i „2_n’in „2-n 2 „2-n „3-ntn + 1 - n ) . n - n - n  + na " ■ ■     - ■ . -  .i . i. .... i . B
n -  n

, , 2-n\n n , n n ,_ in t 1 - n ) - n - 1 + n n - n - 1 + n
s* - ^  _  « '  O r» O c .  n  # U .

n . (n - n ) n"-2 . (n - n2-")

Udowodnioną nierówność można napisać w postaci

p I
î_+_jn(_t_+_^___j^_»Btj_+__t )_ ^  ^ (3 )

Twierdzenie
Deżeli liczby naturalne x c  y < z  oraz liczba naturalna n >  2 związa

ne są zależnością

n n n

to

Dowód

n n n / . \z = x + y , (4)

z < -------— grpi + V- (5)
n + 1 - n

Deżeli (5 ) nie ma miejsca, to jest

z" y)n . Cx + .ty)n ,
t

gdzie t jest liczbą występującą w (1).
W związku z tym i nierównością

( ; ) > "

słuszną dla naturalnych k, n, takich, że 0 <  k <  n możemy napisać
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,/n\ n /n\ n-1. / n\ .n-1 n-1 ńn\ .n n
(o) x ♦ ( J  x ty + ... y + ( n ) * V ^
1 1 '   . . .  . ^

n n n-1. n-2.2 2 .n-1 n-1 .n n^  x + nx + nx ty + nx t y  + ... + nxt y + t y >

n n. n.2 _ n_n-l .n n> x * nx t + nx t <■ ... * nx t + t y
.n

n 1 t n(t + t2 * ... + tn~^) n

Wobec (3) otrzymujemy

co przeczy (4 ).
Oszacowania typu (5) są interesujące z uwagi na to, że są liniowe.
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O HEKOTOPOM OUEHKE PEHIEHIiM 7PABHEHH/I OEPMATA 

P e  3 10 m e

B pa6oTe fiOKaaaHO, « 0

xn + yn « z11, n - HaTypazŁHoe iihcjio Sojisne I

noTsi-HBaeT

Z <   i *—  ♦ y

Pe3yjiBTaT s t o t Jiy^ne pe3yju>Taia

npHHaAJieacaBraeMy JU UaflTJiHHy.

n + 1 - n2_n

_  ^  X
z < -  + y
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ON A CERTAIN ESTIMATION OF SOLVING FERMAT'S EQUATION 

S u m m a r y

In the paper it was proved that

x" + yn = z", n - a natural number bigger than I 

what is followed by

z< — .  -x  + yn + I - n 

This result is better than that one

Z <  £  ♦ y

which belongs to D. Zeitlin.


