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UWAGA O NIESKONCZONYCH FODGRAFACH PEENYCH

Streszczenie. W pracy wykazane zostalo nastep +ape twierdzenie»
nleskonczony graf G zawiera nieskoniczony podgra

tylko wt gdy zawiera nieskoriczony podgra ktorego wszyst—
kle i skonczone Z twierdzenia tego z }atwosma wynika znane
twierdz enle amsey»a: Kazdy nieskoriczony dwubarwny graf pelny zawie-
ra nieskonczony podgraf ny jednobarwny .

Niech 5 * (1, 7) bedzie grafem nieskonczonym zwykdym. Przez G1»(X1,V1)
oznaczamy dowolny jego podgrEf. Kazdy zbidr niezalezny (stabilny wewnetrz-
nie) podgrafu Gj jest zbiorem niezaleznym grafu G. Korzystajac z oczywi-
stej whesnosci, ze kazdy zbidr niezalezny mozns rozszerzy6 do jadra otrzy-
mujemy»

Lemat

Jezeli graf nieskonczony G ma wszystkie jadra skonczone, to kazdy je-
go podgraf Gj ma wszystkie jadra skonczone.
Udowodnimy teraz nastepujace twierdzenie»

Twierdzenie

Graf nieskoriczony G zawiera nieskonczony podgraf pelny G. wtedy i
tylko wtedy, gdy zawiera nieskonczony podgraf Gg, ktdrego wszystkie Jadra
sq skonczone.
Dowod

Jezeli graf G zawiera nieskoriczony podgraf pelny G", to podgraf ten
Jjest szukanym podgrafem nieskonczonym o jadrach skonczonych - wszystkie
jego Jadra sg jednoelementowe. Niech teraz graf G » (£, V) zawiera pod-
graf G* « @),, T nieskoniczony o jadrach skoriczonych. Podgraf nieskonczo-
ny pelny Gg m (49, Vg) konstruujemy nastepujgco.
Bierzemy dowolne jadro J# podgrafu . Poniewaz Jj jest skonczone zas
X3\ Jj nieskonczony, zatem istnieje nieskoriczony podzbiér W, taki Zze
W1C X1\J-L oraz wierzchotek J2 sasiadujacy z kazdym  wierzchodkiem
zbioru Wj. Bierzemy dowolne Jadro Jg podgrafu generowanego przez zbidr
wierzchotkéw W~ Poniewaz jadro J2 jest skonczone - patrz lemat - zas
zbior S1\J2 nieskonczony, zatem istnieje zbior nieskoniczony Wg  taki,
ze Wo<=WE\ Jg, oraz wierzchotek Xge Jg sasiadujacy z kazdym wierzchot-
kiem zbioru Wg. Powtarzajac te operacje nieskoriczenie wiele razy uzyska-
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my zbiér Xg m11”, 5g, .. .J-- Podgraf generowany przez zbidr wierzchotkow
Xg jest szukanym podgrafem pednym nieskoriczonym.

2 twierdzenia tego, jako datwy wniosek, otrzymujemy twierdzenie Rsmsey’a

ot

Wniosek

Kazdy nieskonczony graf pelny, ktorego krawedzie zostaly rozbite na
dwie klasy, zawiera podgraf nieskonczony pekly, ktdorego wszystkie krawe-
dzie nalezg do jednej klasy.
Dowdd

Jezeli nie istnieje podgraf nieskonczony pedny o krawedziach z klasy
Kj, to wszystkie jadra grafu czesciowego o krawedziach klasy Kg sa skon-
czone - 1 na podstawie twierdzenia graf ten zawiera podgraf nieskonczony
pekny (podgraf czesciowy o krawedziach klasy Kg musi byé wtedy nieskonczo-
ny - w przeciwnym razie graf czeSciowy o krawedziach klasy Kl zawieratby
podgraf nieskonczony pelny).
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0 EECKOKEWHHX #10JIHui UOMPASAk

PesidUe

B paCoxe xoKa3HBaeTca czepjTomsLii Teopena* SecKOHennag rpa$ G cofepxiix gec-
KOHe" iHUFi noaHiiii noflrpaip G xorxa a xoxlko xor.ua, Kor”a oh co”epatHi OecKOHev-
Huk noarpaj» G , Bee a”pa Koxoporo kohovhu. H3 sxok xeopenu suxeKaex H3secx__

Has xeopena Pawcexl BcaicHk SeckOHevHHJt SByxuBexaaa nojmak rpa$ co”epiax Cec-
KOHenHuil o”HonBeXHufi cojihhA noflrpaj)-

OH IHL1IHXTE COMPLETE SUBGRAPHS

Summary

In this paper the following theorem is proved*
Infinite graph G contains infinite complete subgraph O if and only if
O contains infinite subgraph 0" whose every kernel is finite.

This theorem easly implies the well known theorem of Ramsey* Every in-
finite complete two-coloured graph contains infinite one - coloured com-

plete subgraph.



