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0 PEWNEJ CHARAKTERYZACJI GRAFOW K.-SPOJNYCH

Streszczenie. W pracy wykazane zostato nastepujace twierdzenie:
Jezeli 5 jest grafem k-spéjnym to: {®) dla kazdego uktadu K zto-
zonego z k+1 wierzchodkéw: xO0,x"™, ..., 3 istnieje k  wierzchotkowo

nie przecinajacych sie tancuchoéw:*", *;y-»—£x0. *2} "***"L*h* zkK}"' *
+aczacych wierzchotek xQ 2z pozostatymi wierzchotkami ukdadu K.
Jezeli (G) >3k-2 tc (*) jest warunkiem wystarczajacym aby graf G
byt k-spéjny.

Niech G » (Z, V) bedzie grafem zwykdym skoriczonym. Wykazemy

Twierdzenie

Jezeli graf G jest k-spojny, to« (*.)dla kazdego uktadu Kk z¥ozone-
go z k+1 wierzchotkowi x0, xIt...,xk, istnieje k wierzchotkowo nie prze-
cinajacych sie dHancuchéw: £xq, X j-,™x0, X2j.,--- ,jxQ, +aczacych wierz-
chotek xQ z pozostatymi wierzchotkami ukdadu K.
Jezeli rzG>3k-2, to (*) jest warunkiem wystarczajacym ahy graf G by
k-spéjny.
Dowdd

Niech graf G bedzie k-spéjny. Z grafu .G tworzymy graf G*, dotacza-
jac do zbioru jego wierzchotkéw nowy wierzchotek,x* i daczac® go krawedzia-
mi z wierzchotkami xt, xk ukdadu.K. Graf G jest roéwniez grafem
k-spéjnym, zatem z twierdzenia:
Twierdzenie (Whitney (1)): Graf G jest k-spdjny wtedy i tylko wtedy,
gdy dowolna para jego wierzchotkdéw jest polgczona co najmniej k wierz-
chotkowo nie przecinajacymi sie fancuchami.
- wynika, ze istnieje k wierzchotkowo nie przecinajacych eie +ancuchow

+aczacych wierzchotek x0 z wierzchotkiem x*°.
tancuchy te przechodzi¢ muszg przez wierzchokki Xg,*=*,xk ukdadu K —
co konczy dowdd pierwszej czesci twierdzenia.
Niech teraz rzG”3k-2 i niech jest spekniony warunek (*). Przypusémy, ze
G(Z, Y) nie jest k-spdjny. Istnieje zatem zbiér R zkozony z k-1 wierz-
chotkéw rozspajajacych G(Z, Y) na s komponent: 5/, G2,...,Ga* Niech
JGj > LG ]|, dla i»21t3,«*«,8*
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Poniewaz
<«
rsO, +rz ( U 0.)>2k - 1,
1 i-2 X
zatem s
rz( U 0,k, gdyz w przeciwnym razie
i-2 1
rz01 + rz(U Oi)« 2 .rz( goOi)«2 (k-1) - 2k-2.
1 i-2 i-2 13
8

Wybierzmy teraz z 0.* wierzchotek XAd zas ze zbioru U 5 Oi k wierz-

- i-
cbctkoéw: Uktad k+1 wierzchodkéw: X~x"-.-_.x".nie moze spek-

nia¢ warunku "(«): k wierzchotkowo nie przecinajacych sie J4ancuchow nie
moze przejs¢ przez k-1 wierzchotkédw zbioru R - co koriczy dowod.
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0 HEKOTOPO2 XAPAKTEPH3AUHH K-CBH3HKX TPA4>0B

Peanut

B paCoie AOKaaasaeica cae’yioilaa Teopexa: nycit - K-CBasHHfi rpa$, Torsat
(«©) fljia boskoto xitoxecTBa K, cocioanero hs k»1l BepBHH: Xg.X., ,-...XjjjcymecT-
ByeT k BepawHHO HenepeoeKaiomMxcH uenefti liQ .x".jjxQ .X g”,.. .,x0,xK coefiHHX-
BBHX BepiDBHy Xq CO BC6MH OCTalIBHUMH BepmHHaUB H3 MKOXeCTBa K. Ecxk xe
Jo1> 3k-2, *o () HBxaetea xoeTaTovHHX ycxoBuex k-cbxshocth rpaita.

OR CERTAIN CHARACTERISATION OP K-CONNECTED GRAPHS

Summary

In this paper the following theorem is proved« If graph G 1is k-conn-
ected them (*) for every set K composed of k+1 vertices: xQ,x1,...,xk
there exist Kk vertsx-disjoint paths: %Q,x1j-,” X0 ,x2}-, e== |30 ,xjj-which
joint vertex x0 to every other vertex of set K. If (G)> 3k-2 then &)
is sufficient condition for O to be k-conneoted.



