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O PEWNEJ CHARAKTERYZACJI GRAFÓW K.-SPÓJNYCH

Streszczenie. W pracy wykazane zostało następujące twierdzenie: 
Jeżeli 5 jest grafem k-spójnym to: {■») dla każdego układu K zło
żonego z k+1 wierzchołków: x0,x^,...,3̂  istnieje k wierzchołkowo
nie przecinających się łańcuchów:*^, *;y-»-£x0. *2} '***'{’’n* zk}" *’
łączących wierzchołek xQ z pozostałymi wierzchołkami układu K.
Jeżeli (G) >3k-2 tc (*) jest warunkiem wystarczającym aby graf G
był k-spójny.

Niech G » (Z, V) będzie grafem zwykłym skończonym. Wykażemy 
Twierdzenie

Jeżeli graf G jest k-spójny, to« (*.) ̂ dla każdego układu K złożone
go z k+1 wierzchołkowi x0, xlt...,xlc, istnieje k wierzchołkowo nie prze
cinających się łańcuchów: £xq, x^j-,^x0, X2 j.,... ,jxQ, łączących wierz
chołek xQ z pozostałymi wierzchołkami układu K.
Jeżeli rzG>3k-2, to (*) jest warunkiem wystarczającym ahy graf G był 
k-spójny.
Dowód

Niech graf G będzie k-spójny. Z grafu .G tworzymy graf G*, dołącza
jąc do zbioru jego wierzchołków nowy wierzchołek,x* i łącząc' go krawędzia
mi z wierzchołkami xŁ,   xk układu.K. Graf G jest również grafem
k-spójnym, zatem z twierdzenia:
Twierdzenie (Whitney (1)): Graf G jest k-spójny wtedy i tylko wtedy, 
gdy dowolna para jego wierzchołków jest połączona co najmniej k wierz
chołkowo nie przecinającymi się łańcuchami.
- wynika, że istnieje k wierzchołkowo nie przecinających eię łańcuchów 

łączących wierzchołek x0 z wierzchołkiem x*'.
Łańcuchy te przechodzić muszą przez wierzchołki Xg,••*,xk układu K — 
co kończy dowód pierwszej części twierdzenia.
Niech teraz rzG^3k-2 i niech jest spełniony warunek (*). Przypuśćmy, że 
G(Z, Y) nie jest k-spójny. Istnieje zatem zbiór R złożony z k-1 wierz
chołków rozspajających G(Z, Y) na s komponent: 5-̂ , G2 ,...,Ga* Niech
jGj >  ,|Gi|, dla i»2t3,«*«,8*
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Ponieważ
«rsO, + rz ( U 0. )> 2k - 1,

1 i-2 x

zatem s
rz( U 0, k, gdyż w przeciwnym razie

i-2 1

rzO1; + rz( U Oi)« 2 . rz( g Oi)«2 (k-1) - 2k-2.1 i-2 i-2 Ł
8

Wybierzmy teraz z 0. wierzchołek x^, zaś ze zbioru U Oi k wierz-
* . 0 i-2

cbcłków: Układ k+1 wierzchołków: x^x^-.-.x^.nie może speł
niać warunku '(«): k wierzchołkowo nie przecinających się łańcuchów nie 
może przejść przez k-1 wierzchołków zbioru R - co kończy dowód.
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0 HEK0T0P02 XAPAKTEPH3AUHH K-CBH3HKX TPA4>0B 

P e a n u t
B p aC o ie  A O K aaasae ica  caê yioiiaa T eo p e x a : nycit -  K-CBasHHfi r p a $ ,  T o r s a t  

(«) fljia boskoto xitoxecTB a K, cocioanero hs k»1 BepBHH: Xq.x., ,... .X jjjcy m ecT - 
ByeT k BepawHHO HenepeoeKaiomMxcH u en efti l i Q . x ^ . j j x Q . X g ^ , . .  . , ^ x 0 , x kJ  coefiHHX- 
BBHX BepiDBHy Xq CO BC6MH OCTaJIBHUMH BepmHHaUB H3 MKOXeCTBa K. E cxk  x e
|01 >  3k-2, *o (•) H B x ae tea  xoeTaTovHHx ycxoB uex  k-cbxshocth rpai^a.

OR CERTAIN CHARACTERISATION OP K-CONNECTED GRAPHS 

S u m m a r y
In this paper the following theorem is proved« If graph G is k-conn- 

ected them (*) for every set K composed of k+1 vertices: xQ,x1,...,xk
there exist k vertsx-disjoint paths: -̂ xQ,x1j-, ̂ x 0,x2J-, ••• ,-|̂x0,xj£j-which 
joint vertex x0 to every other vertex of set K. If (G)> 3k-2 then (#) 
is sufficient condition for 0 to be k-conneoted.


