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O PEWNEJ KONSTRUKCIJI POWIERZCHNI DRUGIEGO STOPNIA

Celem niniejszej publikacji jest podanie konstrukcji prosto-
kreslnej powierzchni drugiego stopnia, okre$lonej dowolng pro-
sta t oraz nie przynaleznymi do niej punktami A,B,C,D,E,F, z
ktérych zadna czwoérka nie jest wspoOtptaszczyznowa.

Zagadnienie to rozwigzemy konstruujac krzywg przestrzenng
IP  stopnia trzeciego i jej odpowiednig sieczng.

W tym celu rzuémy punkty A,B,C,E z prostej t. Otrzymamy
wowczas pek ptaszczyzn t(A,B,C.E).

Z kolei rzuémy np. z punktu D punkty A,B,C,E.Otrzymamy wigz-
ke prostych D (A»B,C,E). Przetnijmy nastepnie owe utwory pta-
szczyzng co= A B E.

W wyniku przeciecia otrzymamy pek prostych T(a,b,c,e) i u-
ktad ptaski punktow A,B,Cg, E.

Przez punkty A,B,C,,E poprowadzmy stozkowg d2 0 okreslonej
wartosci dwustosunku (a,b,c,e). Jezeli rzucimy stozkowg d2 z
punktu D, to otrzymany powierzchnie stozkowg*

Analogicznie, rzuémy punkty A,B,B,E. z prostej t oraz z
punktu C. Nastepnie przetnijmy otrzymane utwory tag samag pta-
szczyzng Wa A B S otrzymamy wowczas T(a,b,d,e) oraz A,B, D,
E. Przez punkty A, B, Dc, E poprowadZzmy stozkowgq C2 0 okr(e:-
Slonej wartosci dwustosunku (a, b, d, c) (rys. 1).

Jezeli rzucimyzstozkowa C z punktu C, otrzymamy powierz-

ohnie stozkowg T -
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Powierzchni'e! §2 1 W2 przenikajg sie w krzywej przestrzen-
nej stopnia 4 gat. |, ktora degeneruje sie do krzywej przestrzen-
nej k3 stopnia 3 i jej dwusiecznej CD « r.

Poprowadzmy nastepnie pta-

szczyzne rP =<o0. Ptlaszczyzna

ta przecina powierzchnie$2 i

(poza r = CD) odpowiednio w

tworzacych s i s”, ktére z

kolei przecinajg sie w punk-

cie S. Punkt S jest punktem

krzywej przestrzennej stopnia

3, w ktérym ptaszczyzna ip prze-

cina krzywg poza punktami CiD.

Rys. 1 Wykazemy, ze prosta t jest
dwusieczng krzywej )P prze-

strzennej stopnia 3, okreslo-

nej punktami A, B, C, D, Ei S. Wtym celu weZmy pod uwage tan-

cuch utworow perspektywicznych
t(k, B, C...) A k3 A, B, C...) A SD(A, B, C ...)
z ktérego wynika
t(A, B, C...) A SDA, B, C ...)

Wiadomo, ze utworem tych rzutowych pekéw ptaszczyzn o osiach
skosnych t i SD jest kwadryka skos$na 2 dla ktérej osie
tych pekdw sg tworzagcymi nalezagcymi do tej samej rodziny pro-
stych sko$nych, a tym samym dwusiecznymi rozwazanej krzywej k3
Z kolei tgczgc punkty S i P otrzymamy prostg (g, ktora jest

sieczng rozwazanej krzywej IP.
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Jezeli przez punkty prostej q za wyjatkiem punktu S skon-
struujemy dwusieczne krzywej kr, to otrzymamy poszukiwang kwa-
ryke.

Na zakonczenie podamy konstrukcje dwusiecznej krzywej prze-
strzennej stopnia 3 jako utworu dwdch Ilkolineacyjnych wigzek
Srodkowych (S.j) i (Sg). Zdefinicji wynika, ze krzywa prze-
strzenna stopnia 3 okres$lona jest szescioma punktami, piecioma
punktami i dwusieczng,trzema punktami itrzema dwusiecznymi,dwo-
ma punktami i czterema dwusiecznymi. Dwa punkty np. S i E przyj-
miemy za wierzchotki wigzek (S*) i (Sg) i ustalimy ich koli-

neacje czterema parami prostych}
al mS1C i Bg =59gC| bj * SB i hg m SgB, * S"D

i c2- SgD| d* - s,A i {2 " S2A 2)*
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Homologiozne ptaszczyznyocl = a.”" i cc2 = az2b2* 0 a *
@ = °2& *** kolineacy3nych wigzek (S ) i (S”) przetng sie od-

powiednio w °°2 dwusiecznych t~, t2 ... krzywej k¥ skosnej
stopnia 3.

Przez dany punkt .Q nie lezgcy na krzywej sko$nej stopnia 3,
skonstruujemy dwusieczng krzywej IsP w sposéb nastepujacy:
Wyznaczamy krawedzie ptaszczyzn rl1 - cc® i r2 =oc2 (3g* pro~
ste r» 1 r2 sgsiecznymi krzywej KP. Krawedz t ptaszczyzn
G * Q 1
iP stopnia 3.

r2 Q 3es”™ dwusieczng krzywej przestrzennej
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0 HEKC-TCPIM KOHCTPYKUWK IKBEPXHUUTW BTOFIXI' IK.Prfflkn

7€ an'me

3 padcTe npejcTaBlieHO KoncTpyKUKKi nphmolBuHewhfsit KBaj;piiKn o-
npeaeaeHHOIi mecThio tgurbmh h npaMofl. Hepes ”“aHHue nriTt Touek
KcHCTpyzpyeM npocTpaHCTBeaiiyio Kpwsyjo TpeTbero nopiisKa, a 3aTem
aoKa3UBaeT sbtop, htc npHMHe oto ee GvtcceKTpncu. KpiiBaa TpeTte-

rc ncpaska ee 6ncceKTpnca Ll mecas tohks onpetemnioT Kba”rpMKy,
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ABOUT A CERTAIN CONSTRUCTION OP A PLANE OP THE SECOND ORDER

Summary

The paper discusses the construction of a rectilinear plane
of the second order, which is defined by six points and a
straight line. Through five given points a spatial curve of the
third order is constructed, after which it may be shown that
the straight line is its bisector. The curve of the third or-
der, its bisector and the sicth point determine the plane of

the second order.



