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0 PACnOJIOiCEffilH HEIIOJfflHOPMAJILHHX no irpyffll ilHTA 
B CKMMETPiWECKOa rpyiUIE

PeąpMe. B paCore H3y^aeToa pemelKa noArpynn, doaepaasjax $HKOHpoBaa- 
Hyp no^rpynny iOara. OmicaHO cipoeHue GyKeioB, onapaunntxca- aa nosrpyn- 
aax Klara. Hphboaatcs Hyzaue cBe^eHna H3 padoi W  * 0=0 , [3 j. ^0Ka3aaa 
T e o p e x a .

I ly C T Ł  U - B K B H B a jie H T H O C T b  H a  H H O Z e C T B e  I  = < 1  , .  .  .  , n l  H S n  -  CKM— 
M e ip H R e c i f a a  r p y n n a ,  A e S c T B y ja ą a j i  H a  X .  I l y c T b  I  = I i  u . . .  U l ,  -  p a 3 -  
6 a e H H e  I  H a ^ x - K J ia c c H  a  n o a r p y n n a  B a r a  s(^)  »  s C l j J x  . . .  x s ( l B }
-  H e n o a H H O p u a a b H a  b  S n  ( * * e .  h h c a o  OAH0 3 a e M e H T H K X £ i - iu :a c c o B  B e 
M e H b n e  a n c j i a  a n e u e h t o b  b  H e x o T o p o M  H e ip H B H a jib H O M  u - x a a c c e . )  .  3 a i a x c i i -  
p y e M ^ i  - K J i a c c  R ( m o i u h o c t ł  x o i o p o r o  p  M HHKM aJibHa c p e ^ K  B c e z  M o p H o c ie a
H e lp H B K a J Ib H H X  A i-K JtaC C O B ) H P 0 4 H 0 3 4 eM eH IH K X  ¿1 -K JiaC C O B  R 1 ...............R _ .
D o n r p y n n a  J S (p.) H B J r a e T c a  B e e p n o S  b r p y n n e  S n .  T o r a a  h  T o z b ic o " T o r a a ,  
K o r f l a  a » 6 o r o  n a 6 o p a  P i . . . . , P r j Q i , . . . , Q s  p a 3 a H H H H x  i t - x z a c c o B ,  
o ta h h h h z .  o t  R h  R i , , , . . R p B c e r a a  n u e e x :  k

| P j |  + . . .  + | P r | /  j Q j l  + . . .  + | q 8 | .

i  .  noi,rpynriH d hta

B  sTO M  n a t> a rp a $ e  np H BO flH M  H e K o io p u e  c B o B c i B a  n o A r p y n n  L a r a  H3 [2 ]  .

I l y c T b  I  -  j l , . . .  , n |  -  o ip e 3 0 K  H a iy p a j ib H o r o  p a s a .  C K M M e T p H H e c K yx  r p y n n y ,

A e f iC T B y r a u y B  H a  I  6 y s e M  o f io a n a H a ib  a e p e 3  S n » E c j ih  In o A H H O x e c iB o  l in o z e c T s a

1« t o  s ( x )  C H H T aeM  n o A r p y n n o f i  b  S n .  P y c i b  - s K B H B a a e H T H o c T b  H a  I  k 

1 = 1  u . .  . U l  — c o o T B e ic T B y B H H e  p a 3 6 a e H H e  H a  ^  —K n a c c t i .  T o r n a  r p y n n y  

S i ^ )  = s ( l 1 ) x . . . x S ( l |1)  H a 3 H B a e i i  n o A r p y n n o S  K> h  r  a  a s n .

H o p M a A H 3 a io p  n o A r p y m m  S ( ^ i )  3 s n  o 6 o 3 H a H a e M  n e p e 3  N ( j i ) .

B c e  n o A r p y n n a  S t e r a  b  c a u M e ip i n e c K o a  r p y n n e  o 6 p a 3 y » x  n o A p e s e ix y  p e c e T x a  

n o A r p y n n  b  S n  h  3 T a  n o A p e n e iK a  H 3O M 0 p $ H a p e m e ix e  e c e x  a K B H B a a e H T H o c T e i  Ha  

M H O X eC TB e I .
EC A H  —S K B H B a j ie H T H O C T b  H a  I  H X £ . T O  ^  O 0 0 3 H a H ae T  3 K B H B a j ie H T -  

HOO Tb K Jia C C a M H  K O T O p o S  H B JLH BT C H  M H O X eO T Ba  5T ( I  ) . . . . ,5T( 1^ ) , TAe  

- u - K A a c c H .  T o r A a  l u e e u ,  h t o

(sC ^ i))®  .  s t y * ) .

T h b o m  n o A r p y n m i  i t e r a  S t y )  (a x B H B a a e H T H O C T H  u) H a 3 L iB a e u  n o c a e A O B a t e a b -

H o c T b  H e o i p H n a i e a b H i i x  u e j r a x  H n c e a
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ł t y )  .  ( T ^ ) .............T ^ ) )

F j e  ( ¿ j )  o S o s E a ^ a e i  b h c j io  p  - K j i a c c o B ,  c o c io a n if ix  hs r  s j ie M e K T O B .  # B e  

n o f l r p y n it t i  t ó r a  S ( ^ )  it S(-9) l o n p a s e a H  i o r »  h  t o a ł k o  T o r \ ą a ,  K o r .u a  T ( u )  =

= T (0 ) .
E c jd j  P  e  Q A B a  yi - K J i a c c a  a  K e m p ie  O A H H aK O Bo e  h h c j io  s j ie M e H io B :

P - { i j  < . . .  < ir} .  Q “  { j 1< . . .  < Jr} .

20 nOJIOJEHM

^ P Q  “  ( i j J j  )•  • • ( i p J r  )•

H c h o ,  i T o f f p ^  e N(p ). T b r A a  B o p M a x H 3 a ro p  n ( ^ )  E B ju r e T c a  n o a yn p aM H M  n p o H 3 -  

Be^eHaeM noArpynnH S (p )  a  noArpym ni, nopcaweHaoS BceMa noACtaaoBKaMH BHAa 
ST p g »  rfle P a Q npoberam  Boe y  -Kjtaoon o ycaoBEeM |p| « |Q| .

i>ćłKTop-rpynna N (p )/s(p ) - a30Mop<J>Ha npHMOMy npoH3BeAeHn» CHMMeipmec- 
khx rpynn cieneHea T j ( y ) . . . .  ,Tn(jJ).

Ecae  y  -HeesEimaHaŁ OKBHBajieBTHOCTb f y i/ l ) ,  to  iepe3  p(j<) o6o3HaaaeM 
HaHMeHbmHS H3 hophakob Beex e e  H6eaehebhhx ^ —KnaccoB.

2 .  BEEPHHE no^rpym m . PA3JI0KEHHE ha eyke ih

HanOMHHM EeC K O A Ł K O  ¡fa K T O B  H3 [ l ]  ,  [ 3 }  ( c m .  r o s ę  [2 ]  h  [ 4 ] )  .

IlyCTB G-rpynna a j D-ee noArpynna. Bc/ncyE noArpynny h, a ab KOTopoS 
D ^ H < G Ha3HBaeM npoMexytoeho2 . PemeiKy scex npoi/.eEyTOEHŁix noArpynn 060- 
SHâ HM l(o .G ) .  Ecjm aak d cynecTsyeT mhox6Ctbo HpoMejcyioamnc noArpynn 

, TaKoe aro A ab ak>6o3 npoMesyioBaoa noArpynnH h  H M e e io a  t o b h o  o a h s  

noArpynna G^, Koiopaa BBjBłeTCH aopMajibHHM AemEiemeM b  h ,  t o  M H O x e c iB o  

{g Ĵ- Ha3UBaeM BeepoK noArpynna D b rpynne G, a nosrpynny O b e e p- 
b o 2 . noArpynna Gjj, Ba3HBaeM 6a3HcaaMH noArpynnaMH Beepa •[ Grf j . 06o3Ha-
bbm HopMajiH3aTop 6a3HCBofi noArpynna G^ aepes N^. PemeiKy lCg^.n^) 6y- 
A6M Ha3ŁisaTŁ ceKimefi Beepa {g^ }, a $aKTop-rpynny n^/g^ - $aKTop-ceKimea 
Beepa. Jtxa BeepHo8 noArpynna D peneiKa l (d ,g )  pacna^aeTCH b AH3tK)HKTHoe 
oObeAHHeHHe pemeTOK l(g_, , f O  i . e .

CC OC

L(D.G) - U a G ^ .N j .  ( 1 )
oc

Ecah D-BeepBaa noArpynna b G e h -  npoMeacyTOBHaa noArpynna, to D kb- 
j w e T c a  B e e p a b a  n o A r p y n n o a  b  h .

3 aM eT H M , <i t o  eo A H  o  -  B e e p H a a  n o A r p y n n a  h  h  -  M H H H M aA B H aa ,  n p o k e x y T O M H a ji  

n o A r p y n n a ,  a e ]B o p M a J iH 3 E p y x a A a a  D , | t o  H i a B j i a e T C B  6 a3 H C H o 2  n o A r p y n n o a  B e e p a  h o a -  

r p y n n a  O .
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I îy c T b  a  -  E O A M H O ie c tB o  B G . H e p e a  0 a  o ö o sH a n H M  n o A r p y n n y ,  n o p o * ą e H H j x  

BceM K n o A r p y n x ia M H  0 a ,  c o n p a x e H B u iiH  c  D n p a  eo m o ia h  3 a b u b h t o b  h 3  a .  n p o -  

M e sy T o 'iH a H  n o A r p y n n a  F H a 3 b iB a e T o a  O - n o A H o f l ,  e c  a h  f  ■ d f .  H a a  a d -  

ö o ä  D -  n o A H o ñ  n o A r p y m u i  F m o x h o  n o c i p o n i b  « ía o * e c T B o  0 ( F ) ,  s c e x  n p o n e * y T c s -  

Hux n o A r p y n n ,  b K O T o p u x  F ä b j u i 6 t c ä  cy ô H o p M a A B H o fl (b  EapoKOM  TpaHC$HHHTHOJí 

CMKCAe) n o A r p y n n o ä .  Ü H o x e c T B o  fr ( F )  H a 3 u B a e i c a  o  y  k  e  t  o  m o n H p a s a z a c A  

H a n o A r p y n n e  F .  B  [3 ]  A O K a 3 a H o , h t o  p e n e n c a  l ( d , g )  p a c n a A a e T O K  b a k 3 b k h k i -  

H o e  o ß te A H K e H H e  6yK 6T O B  j 6 ( F ) , i . e .

E c a h  D - n o A r p y n n a  K o n e n H o r o  H H A e K c a  b  G h  n p o a e x y io H H a a  n o A r p y n n a  u  A e -  

scHT b ó yK e ie  J ł  ( F ) to  p«A

H ^  0 H ^  0 °  I> . . .  13'

CTaÖHAH3HpyeTCÄ Ha noArpynne F .
riyoTb noArpynna D-BeepHa, TorAa roöaa D-noAHaa noArpynna F roxe seep-

na.
E c a h  n o A r p y n n a  O - B e e p H a ,  to  A B Ö a a  c e ia m a  ee B e e p a  n e A H K o a  c o A e p s a i c A  s 

H SK O T o p o M  S y K e i e .  ü o s r p y n n y  O H a 3 i ¡B a e t í  n o A H H o p u a A b s o a  e  

G, eo A H  o n a  B e e p H a  h aah H e e  p a s A o a e H a e  H a  c€kuhh [ l ]  coBnaAaei c p a 3 A o * e -  

HH6U sa ó y x e T H  [2]  .  H a n o w H H M , h to  c y 6 H o p M a A H 3 a T o p o w  noArpymiK 0 HaauBaeu 
H aHÖ oABm yxi n o A r p y n n y ,  b  j c o io p o S  D s B A a e i o k  c y O H o p u a A b H o ñ ,  e c  a h  T a x a «  n c p -  

r p y n n a  c y n e o i B y e i .  E c a h  n o A r p y n n a  D - n o A H H o p M a A b a a ,  t o  c y S H o p a a A H 3 a T o p  a x >- 

6oft D - n o A H o 8  n o A r p y n n a  F o o B n a A a e T  o ee H o p u a A H 3 a ío p o M .

3 . CTP02HHE EYKETOB OIEIPAJOitfXCfl HA IK U m iH iA X  LHI'A

í ly C T b  ¡J - S K B K B a A e H T K O C T b  H a  M H o x e c iB e  X .  B p a O o ie  [ż ]  o c ic ü s a e ic s  cxpoe-
HHe S (^ )- n o A H B D C  n o A r p y n n .  n p K B e A e u  a y x H b ie  n e t u m  « 3  stcA p a S c - a .

Jle x a ca  1 ( [ 2 ] )  .  î l y c i b  E  ¿  S ( p . )  Ś  S ( v > ) .  n o A r p y n n a  s ( 9 )  n o p o x p a e i c a  o ; ;c -

T6M0Ö conpas-.eHHBDc o S ( u )  n o A r p y n n  T o r A a  h t o j b k o  í o r ; a ,  xorAa p ( u ) ^ p ( x > ' .

JleM M a 2 ( [ 2] )  .  I I o A r p y n n a  ¡ C a r a  s (u )  H B A aeT C A  H o p M a z h K ta i  A e A H T e n e a  n c A -  

r p y n n H  iüHra sC^ ) T o r A a  h T O A bK o TorAa, n o r A a  a»6q8 HeoAno3ashchtehA n-xxacc 
H EA H eTCH  -? -K A a0 C 0 M  ( t  . e  .  AS3ÖO0 -? -K A a C C  H B A H eT C a H AH U -K A aC C O U  K AH O íb e A H -  

H eH H e ií 0 A H 0 3 A e a e H T H H X  ¿1 -K A a C C O B j .

C a e A C T B H e  1 ( [ 2 ] )  .  B  p e m e T K e  n o A r p y n n  i3 « r a  O T H on eH H e  H op w aA bH O C TH  íp & H -

3 H T Z B H 0 .

CAeAyumas Aeiosa onHCtiBaet S(¡J ) -noAHHe noArpynmj CHra b S n . Ohcbbaho,
Bce s(ti)-noAHue noArpynna h ba k d t c a  noArpynnaaa t a r a .
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Jleima 5 ( [2} )  . I ly c ib  s(p ) 4 S(o). noArpynna Ktera s í?  ) M ia e i c s  s(j/ )- 
- n o A s o f i  l o r A a  h  T o Jib K o  lo rA a , k o r A a  ne c y n e c iS y e i ?  -KjiaccoB, Koiopue O h a h  

6h oÖieAHHeHHauK no Kpa&aefi uepe Ąi>yx paaAaHHHX oAHosxeMeEiHHX -k jtaccoB.

TeopeMa 1 C [2 ] )  .  HeeAHHHHHaa noArpynna litera S Í¿ i )  BBA ae ica  n o A a a o p M a A B -  

H ofi B 3n Torsa h  TojjŁKo ro rA a , KorAa

Tj.tyO  < p t y ) .  (4 )

i . e .  hhcao OAHO3jreMeHiHŁbc ¡i -juiacćoB c ip ó ro  MeHŁioe nacna SAeMeaioB b  KaxAon
H 3 npO H H X  K A aC C O B .

TeopeMa 1 b M e c ie  c jieuMośł 3 onacHBa»! cipoeHae C y n e r o B  aah n o x H H o p M a x b -  

BHX noArpynn Ktera.
ycAOBae nojraHopMaabBocTz noArpynn Ktera m o z h o  A a ib  b  Apyrax lepMHHax.

TeopeMa 2 . Hosrpynna Ktera sCp ) H E Jiae ica  noxHKopMaABHofi b Sn lo rA a  a 
toabko lo rA a , KorAa HopMaaH3a io p  N Í ? )  jooöoß noArpynnH Ktera S Í ? ) , b koto- 
pofl S (m ) HopMajibHaf coA epxa ica  b HopMajra3aiope N ( y ) .

■ Ł o K a ą a i e j b c i B O . U p e A n o n o a c a u ,  h i o  s (¿<  )-HeeAHHHiHaa noArpynna.
Ily c ib  S(^ j) HBJiaeTCÄ nojiHHopMaJiLHofi noArpynnoÄ b s p . P y c ib  sijj)-HopMaxb- 

Haa noArpynna b Bexoiopoß noArpynne Ktera s í '?  ) .  Ecab  ae BunoAHeHo ycnoBae 
leopeMH, t o  ana noArpynna S Í j O  a e  HMeei cy6HopMaAK3aiopa eab c y n e c is y e i 
cyÖHopMaAaaaTop h o  o i a h i h h S  o t  n ( ^ )  nocKOAbKy coAepxai N ( ? ) .

OÖpaiHO, n yc ib  S ( y  )-HenoAaHopMaAbHaa noArpynna. 3Haaai ae BŁm oABseics 
ycAOBae [4] .  IIoaokhm p ■* p i jO .  Ily c ib  P « j x j , . . .  ,x pj.- jj- K A a c c  coAepjra-
ąafi p sAeueHioB a { y ^  | y p̂  - p oABOSAeMeHiHHx j j -KxaccoB. IIonoiHM
Q = { y j . - . .  .y p}  B S Í ? )  « S ( ^ ) x S ( Q ) .  TorAa S ty >*HopMaAbaa 8 S Í ? )  a noA- 
ciaHOBKaîCpg HopMaAH3yeT S Í ? ) ,  ho He coAepaaTCA b N(.y).. Teopeua A0Ka3aaa.

Ecah  noArpynna si^O-HenonaHopMaAbna, 10 aaAo onaca ib  ene MaKCHMaAbHHe 
noArpynna óyxeTa ^ ( s ( y ) ) .

T e o p e M a  3 . M ax caM aab H U M H  n o A r p y n n a M B  b ö y K e i e  ßt(s(y) )  o n a p a io ą H M c a  H a  

n o A r p y n n e  Ktera S Í j j )  k b a b b jt c h  H o p H a j iH 3 a io p H  B c e x  n o jiH H o p M a jib H H x  n o A r p y n n  

K te ra  S Í ? ) ,  b K o io p n x  SĈ ł } H B j w e i c f l  H opM aAbH H M  A e n a ie n e M ,  a  K o io p u e  n o p o s -  

A a œ ic a  n o A r p y n n a M a  c o n p n n e hhhm h c  s(p).
E o K a 3 a i e j b C T B o . I ly c ib  H - u a K c a M a A b H a n  n o A r p y n n a  b jä  (s(y)).  Ü 3  C A e A c iB a a  

1 noAy>iaeii, m o  nenb (3) HMeeT bha H & s ( ¿ i )H £> S ( y ) .  üoaoxhm S í ?  )=S(¿j ) H.
Ü 3  MaKCHMaAbHocia H b S y K e i e  C A e A y e i ,  a io  H = ¡ J Í ? ) .  E c a h  noArpynna Ktera 
S Í ' ? 1)  c o A e p x H i  S Í ' ? )  a  c o A e p a c a iC Ä  b N (v > ) ,  t o  N Í ? ' )  c o A e p s a T C s  b N ( ? ) .  

S H a a a i ,  azsl S Í ? )  B u n o A a e H O  y c n o B a e  le o p e M H  2 ,  i . e .  S Í ' ? ) - n o A H H o p ü a A B H a a  

n o A r p y n n a  b s ^ .
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i. ycjioBHH BSEPHocTH n c ¿ rp y n n  e h ta

&o K O K n a  n a p a rp a 4 > a  n p e a n o a a r a e M ,  a to  y  —a e e a H H ip iH a H  B K B H B a a e H T H o c T b .

JleMMa 4 . Ecan aaa  axBHBaaeHTEOCTH y s a n o j i a a e i c a  H e p a B e u e iB o  p ( y)  ♦

+ 2 < T j í j i ) ,  i o  n o a r p y n n a  Kiara sC^ ) - H e B e e p a a  b r p y n n e  s n-

JO KasaTejiŁSTBo. IlycTŁ P  6yaeT y  -xaaccoM coaepaacuiM p * p ( y )  aaeaeatob 
H Q-o6í.eAHHeHEe p+2 oaho3B6m6bthhx p —x aacco B• Hepea y  oßosHaaH* b k b h -  

BaaeHTBOOTB, KeoaBoaJieMeHTBBMH xaaccaaz KOTopoił hbähbtch Bce HeoAHOsaeMeHt- 
Hue ji —Kaacca  xpoae P .  E cae  S (y )-Beepaaa noarpynna s S n , io  S (¿ i)- B e e p sa  s 
S ( ^ ‘ ) x S ( P U  Q) a cjieAOBaieafcHO nonyHaea, a to  S ( p )  HBaaetOÄ Beepaoä noarpyn- 
nofi B S ( P U  Q ) .

n y c iB  Q « Q1 U { x , y } ,  ra e  Iq ^  > p.  Onpeaeaau -< S ( P ) .SCQj ) >
h Hg ■ < S ( P ) . S ( Q 1 ) jrp Q 1 íx .y )>  . Tax xax S ( p )H1 « S ( p ) H2 » s Cp Jx SCQj ) 
h BHAexc noarpynn H j h Hg Haa noarpynnoö S f P Í x S Í Q j )  paBHKeTca 2 , to  noa- 
rpynna h Hg h b jw e jt c h  KHKKMa.iBHtaw npoiieayTOHHaMB noarpynnajo!, Be aop- 
MaaH3yiDĘHMB S ( p ) .  i . e .  H j z Hg - 6a3Hcaae noarpynna Beepa noarpynna s ( p ) .  
Ho H j  h Hg HueioT oöstaii BopMajiH3atop <^S(P) . S Í Q j  ) ,STpg, (x y  b  rpynne
S Í P U Q ) ,  HTO npOTHBOpeBHT BeepBOCTH s ( p ) .

JleM M a  5 .  Ecaa  a a s  H e x o t o p o r o  H B c a a  n , 1 < m ^  T j  ( j j  ) ,  x w e e u  H e uesee 
t p e x  o - s a e M e H iH H x  y  - x a a c c o B ,  s o  n o a r p y n n a  s(y )- H e B e e p H a  s r p y n n e  S n .

JoK asa teaBC T Bo . IIo noaoÖHMii paccysaeHHHM xax b Haaaae aoxa3ateabCTBa aex- 
MH 4 aoctaTOBHO Aoxa3atb, a to  noarpynna S ( j i )  » S Í P ^ x S Í P g í x S Í P j )  - He seep—  
Ha  b s ( p ) ,  ra e  p - P j U  PgU P j U  P4 . I p J  » |p2| » (p3| - |P4| > 2 H P 1n p J 
nyoro, ecaH i  f  j .  O p e a n o ao scH M , h to  S(j< )-BeepaaB n o a r p y n n ^  b  s (p _), noaoxxii 
h - s ( w ) x s ( p . ) h  h - <Ch,ît % \  L  . / H . a r  _ % D \  . nocxoab-

H. A H-1 x  , 1 2 ,  P 3 4 / ' ‘ *  ;N   1 3  P 2P 4 /
xy s ( ^ )  =sCji) *> H H I H^ ïH I » [ Hg :H[ - 2 , to  K Hg - CaaüCKüe
n o a r p y n n a  B e e p a  n o a r p y n n a  S ( j j ) .  H o k Hg - H o p u a a L n a e  n o a r p y n n a  a

Hg^> ,  HTO n p O T H B O p e B H T  B e e p B O C T H  SCj< )  B  S Í P ) .

J l e t m a  6 .  n y o T b S ( j J  ) - H e n o a H H o p M a a b H a a  n o a r p y n n a  ILnra b s n . E c h h  a a a  a e -  

K o t o p o r o  B > p ( j / )  HM eeM  a e  M e a e e  a s y x  B - B a e a e H T H a x  H - x a a c c o s ,  t o  s ( y ) - H e -  

B e e p a a s  n o a r p y n n a  b S ^ .

J I o K a 3 a T e a L C T B o . I l y c t b  «  t a x o e ,  a t o  )  ^ 2  h b > p(y).  H y c i b  P ,  ,

Pg -  a s a  B -s j ie M e H T H H e  y  -x aacca , Q -¡J -xaaco c o a e p x a jU H a  p  Í u  ) a a e a e H T o s  e  

R - o 6 b e a H H e K H e  p ( j i )  o a H o s a e M e a T H a x  p - x a a c c o B .  K a x  h s a c e  a o c t a t o H H o  a c x a -  

3 a t b ,  HTO  n o a r p y n n a  S (0) • S Í P ^ x S Í P g í x S C Q )  a B jw e T O H  H e s e e p a o »  s  r p y n n e  

S ( p ) ,  ra e  P « Pj^u P g U R U Q .  ripeanoaoxHM, a to  sCv*) aBaaetO B B e e p s o ß  b 
s ( p ) .  Toraa noarpynna

H1 "  . a QR^> • Hg » <^S(J>) *5rQR5rpi P2 >̂

aBJiÄETca MBHHMaabHmiH noarpynnauB, He Bopuajn:syra^EiiH s(¿>). Shb 'jb t, H  ̂ k
Hg - 6a3HCHae noarpynna Beepa noarpynna S (-? ) .  Ho B j  b  L  a B a a r tc a  Hopaaak-
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HHMK A e jL H ie j iH J iH  B  n o x r p y n n e  h m h  n o p o a x e H H o f i ,  a r o  n p o T H B o p e a H T  B e e p a o c r a  

n o x r p y n im  S Í - ? )  b  r p y n n e  S ( P ) .

I le p e & x e M  l e n e p i  k  o c h o b h o S  l e o p e M e .

T e o p e a a  4 .  H y c ib  s ( y ) ~  H e n o x H H o p M a jiB H a s . n o A r p y n n a  B a r a  b  c a M M e i p a n e c i c o S  

r p y n n e  S n .  3 a $ a K c a p y e i í  jj - k j i s c c  R M M eioqaii p  = p ( j O  a x e M é H S O B  a  p p a 3 -  

H u x  o A K O B JieM eH T H tcc  j í - K x a c c o B  R j t . . .  , R  .  í l o x r p y i i n a  s ( j j )  s B x a e T C E  B e e p a o ö

b  S n T o r s a  a  t o a b k o  r o r x a ,  a o r x a  ä x ä  iw öoro  n a ö o p a  P j  p ^ ;  Q L , . . , , Q S

p a a jiH ^ K U x  J J - K j i a c c o B  ( o i x a a H H X  o t  R a  R j , . . . , R  )  Bcerxa  HMeeM:

|P jl ♦ . . .  + |Pr | ¥ iQjl + . . .  ♦ |Q j • (5)

l o K a a a T ę j i Ł C T B o . B H a ^ a x e  x o ic a x e M  A o c i a T o a E o c i B  y c x o B a a  T e o p e M u . 3 a M e ia M ,  

í t o  e c x a  S (v > ) H B x a e ic H  S ( j i  )- n o x H o ä  n o x r p y n n o f i ,  i o  a x a  s ( ¿  ) - n o x H H o p u a x B H a ,  

a je a  j e  £'■■?) Tosce B h in o J iH S B T c a  y c x o B H E  T e o p e i t u .  S H a a a i ,  x o c ia T o a H O  A oxa-  
3 a T b  B e e p H O C T b  S ( ^ i )  b  e e  O y a e i e ,  T . e .  x o íc a 3 a T B  c y n e c T B o s a E a e  p a 3 n o x e s a a  

T a n a  i  .  0 3  y c x o B a a  5  c a e x y e i ,  r i o  T j  ( j i  )  <  p + l ,  T p ( j i ) <  2  a  T u ( j O  $  i .  

e c jr a  u > p .  Or c b h a h o ,  T j Cj i )  M o s e r  n p H H H M a iB  3 H a ^ e H a a  p h j ih  p + l .

PaccMOipaM oayaaË • P . SXHHCTBeEHOö nojiaaopMajibHoñ noxrpynnoä H3
6yKeTa£»(s(j*) ) ,  noposxeHHOÜ noxrpynnaMK conpaseHHHMH c S ( j j )  HBxaeica 
s(í> ) = S Í J i ) x S (p ) ,  rxe P e c iB  oö-BexnEeEae ¡i -EJiaccos R1 ( . . . , R p . CxexoBa- 
TejiBEo, SyaeT ß>(S(y) ) nweei exaHCTBeHHyzi idaKCHKaxBHyB noxrpynny N (-? ) .
Torxa (faKTop-rpynaa G » N (n?)/S (5  ) H3onop<i'Ha rpynne S2 , ec.’ia T p (u ) .  i  
ajia rpynne S j ,  ecjia "  2-

E o x h  G -H 3 0M op i)H a  r p y n n e  S 2# t o  e x H H C iB e H s o ä  n o x r p y n n o f l  b ß>(s(y)  ) , n e -  

H o p M a jiK s y ta a e ii  s ( w ) , a u j i H e i c a  N(S>) a  e a 3 a o H B w a  n o x r p y n n a M a  B e e p a  n o x r p y n -  

n ¡¿ S ( ÿ )  h e e  C y K ę ie  ä b x ä b t o h  S ( j j )  h  n ( ^ ) .

E o x a  G - a 3 0 M o p $ H a  r p y n n e  S 3> t o  n o x r p y n n B i  s ( ' i ’ ) ,  <^S(tf) (Q j .Q g -
JJ - K j i a c c i j  H M e B ą a e  p azeuesTOB) , HopMajrn3yK>T S(p ) a  o c ia io T C H  a e i E p e  n o x r p y n -  

n n  H e H o p M ax H 3 y jo x a e  S ( ^ t ) ,  i . e .

< s ( * ) . 5 r P Q i> .  < s ( ^ ) . 5 r pQ iT PQ2>  n ( o ) .

T a K  K Ł K  T p e T L Ä  HZ HHX HO pM cU IbHa B N (¿> ) H ĄBe n e p B K e  CaM O HO pî^a^H3y25TCÂf TO 

n o Ä r p y n n ü

s t f ) .  < S ( i . ) , J p Q 2 > . < S ( í ) . ! t p 0 i I K ¡ 2 >

c o O T a B X Ä B T  c a c T e a y  6 a 3 H C H a x  n o x r p y n n  B e e p a  n o x r p y n n H  s  (p  )  b  e e  S y n e T e .

P a c c M o ip a M  c x y a a ä  “  P+l .  ï ° r £ a  a 3  y o x o B a a  ( 5 )  c x e x y e i ,  a i o

T p 4 - 1 ^ ^  = 0  a  c x e x o B a T e x B H o  B e e  M a K o a iia x B E H e  n o x r p y n n ü  b  C y a e i e  

3T0  H o p M a x a a a io p L J  c x e x y io w a x  n o x r p y n n  E n r a :

s(0± ) > s (w )  X S ( P 1 ) ,  S(-?) « s ( j i )  X s ( p ) .



r s e  P j -ofiteflHHeHae p osHOSAeMeHTEHA ji- z z acco B , i » l  p + l, h P-oSbeAZ-
Herae p+l o.AHoaaeMeHTHHi j i- z z a c co B .

O ie B H A H O ,  H o p M aaH 3 aT o p  n ( ^ )  n o A r p y n ia !  S C ' »  c o s n a A a e T  c  H o p « a j iH 3 a T o p o a  

N ty )  n o A r p y n m j  s ( v ) .

Ecah  Tp t y )  * 1 . to  Bce noArpyniH  He HopMajiH3ym5He S( y )  s t o  uazczKaał-  
HHe noArpymra b  Cs(¿+) )  (zpoMeNC*?))  h  6a3HCHbnm noArpynnauH seepa noA- 
rpym m  Sty)  b  ee dyzeTe zbahbtch S(m) h  n C ^ ).

I l y c T B  T p ^ )  “  2  h  Qł .Q 2  - ^ i- K A a o c u  H M e B ą a e  p  3 a e M e H T 0 B .  I lo  n o A o S a io i  

p a c c y a a e H H H M  z a z  Btim e n o j iy z a e « ,  e t o  S a s a c H b a iz  n o A rp y n n a M H  B e e p a  n o A r p y n n u  

S ( u )  b  e e  S y z e t e  d y A y i  n o A r p y n im :

O pacnoiioaEeHHH aeno jHHopitajibHMz..._________________________________________________gl

i  - 1 , . . .  , p+ l; J  - 1 ,2 .

O C p a T H O , A o z a a e M  Heot5xpAHM oCTb y c a o B H H  T e o p e u n .  H y c i b  a a ł  p a 3  a h h e ł c s  

^ i - K A a c c o B  P j . . . . , P r ; .Qs< otauhełdc o t R h R j , . . . . R p aaeeu

|Pj| + . . .  ♦ |Pr | * |QjJ ♦ . . .  ♦ |Q8| « t .

E o jih  »sesAy KAaccaMH P j » . . . » P p ł . . . .  ,Q8 KueeM SoJiee oahoto 0AK03AeueHTH0-
ro  ^ -Z A acca , to  T j ( ^ )  > p+2 z H3 jieMMU 4 caeAyeT BeBeepHocib S ( j j ) .  H yc ib
B c e  z a a c o H  P J . . . . . P , , ;  Q1>. . . . Q 3 -  H e o A H 0 3  A eu e H T H h ie  (z p o M e  M oace i 6 t» T b  o a -

H o r o )  . ECJIH top , TO 1-0 8 * 1  H HMeeM TpH p-SAeueHTHŁie Ji -ZAaCCH P l t  Q , R
h no aeiate 5 nojrynaeM HeBeepHocib s ( p ) .  H yc ib  Tenepb t > p. OnpeAezzit1»
S K B H B a A e H T H O C T b  v> .  E e  Z JiaO CH  STO  P »  p u . . . U P r , Q »  Q j U  . . . U Q s t  z o e  

A p y r n e  yt - z a a c c a .  T o r A a  n o A r p y ir a a  s(^  ) - H e n o A H H o p u a A b a a  h s ( u  i - n o a s a s .  .'.3  zeu- 
m h 6 c a e A y e T ,  h t o  S  ( ¿ ) - H e B e e p H a  b S n .  K 3  s ( ł i  ) - i i o j i h o t h  n o A r p y m m  s(  “') cze-  
A y e T ,  h t o  sC^O-ioice HeBeepHaa noArpynna. Teopeua A o z a 3 a p .a .
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0 POŁOŻENIU NIEPOLINORMALNYCH PODGRUP YOUNGA 
W GRUPIE SYMETRYCZNEO

S t r e s z c z e n i e

W p ra cy  badana J e s t  s t ru k tu ra  podgrup, z a w ie ra ją c y c h  dsnę podgrupę 
Younga. O p isu je  s ię  budowę buk ietów  o p a rty ch  na podgrup ie  Younga. P rz y to 
czono potrzebne w iadom ości z p rac  f i ]  , [2j , [3]  . Głównym wynikiem  p ra cy
J e s t  n a s tę p u ję ce  tw ie rd z e n ie :

N iech  y  b ędz ie  r e l a c ję  równoważności na z b io rz e  I  « j l , . . . , n j  1 Sn
grupę sym etrycznę d z ia ła ję c ę  na I .  N iech  I  » I j U  . . . U  I  będz ie  ro z b i
ciem I  na k la s y  równoważności r e l a c j i  U (u - k la s y ) .  Załóżm y, że podgru
pa Younga * S ( l j )  x . . .  x S i l ^ )  J e s t  n ie p o lin o rm a ln a  w Sn ( tz n .
l ic z b a  Jednoelem entow ych j i- k la s  J e s t  n ie  m n ie jsza  od l i c z b y  elem entów w 
pewnej n ie t r y w ia ln e j  u - k l a s i e ) .  U s ta lm yu  - k la s ę  R j  moc k tó re j  p J e s t  
n a jm n ie jsza  wśród mocy n ie t r y w ia ln y c h ^  - k la s  i  p Jednoelem entowych 
i i- k la s  R j , . . . , R p .  Podgrupa SC ji) J e s t  w achlarzowa w g ru p ie  Sn wtedy
1 t y lk o  w ted y , gdy d la  dowolnych - k la s  P j . . . . . P r s Q1 » . . . . Q S , różnych  od
R i  R j . . . . . R p  zawsze mamy:

lpil ♦ ••• * IM * |Q J * ♦ |Q J ■

ON ARRANGEMENT OF YOUNG SUBGROUPS IN  THE SYMMETRIC GROUP

S u m m a r y

The paper concerns th e  l a t t i c e  o f subgroups which c o n ta in  a f ix e d
Young subgroup. The c o n s tru c t io n s  o f bouquets a re  g iv e n . The main r e s u lt
re a d s :

Let ju be an e q u iv a le n ce  on the  se t I  « j l , . . . , n |  and S n the  sym
m e tr ic  group a c t in g  on I .  L e t I  « I j U  . . . U I  be a s p l i t t i n g  o f I
fo r  - c la s s e s  and S (^ i) = s C l j )  x . . .  x S ( l B ) i s  not p o lyno rm a l in  Sn
th a t i s  the number o f s in g le  e lem ent y - c la s s e s  i s  not le s s  then th e  num
ber o f e lem ents in  some n o n - t r i v i a l  p - c la s s .  We f ix  - c la s s  R (where
|r | « p i s  the  m in im al c a r d in a l i t y  fo r  n o n - t r i v i a l  ^ - c la s s e s ) and f i x  p
s in g le  e le m e n t - c la s s e s  R j , . . . R p .  Then the  subgroup S(ji ) i s  e fan-
subgroups in  Sn i f  and o n ly  i f  fo r  any c o l l e c t io n  P1 , . . . . P p ; Q j  Qg
o f d i f f e r e n t ^  - c la s s e s  not equa l to  R , R j . . . . , R  we hove

|P j| + . . .  +|P r | /  |Qj| + . . .  + |q8| •


