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MAKSIMUM FUNKCJONALU Re(c2k+l - c™1 + <k+i) W KLASIE FUNKCJI JBDNO-
LISTBYCH k-SYMETRYCZNYCH 1 OGRABIGZONYCH <V KOLE JEDNOSTKOWYM 11

Streszczenie. Dla dowolnej funkcji

2
i@ =z+ cnk+l znk+l 6Sk (M), k5*2, M>dCT
n*

o]
otrzymano dla funkcjonatu Re(c2¥! “ CICH + ““k+l ~ nastepujace
oszacowanie dokdadne:

1. Re(C2k+1“Ok+1+ckil 2k)” dla

"i(1-M-2K), jezeli (M, <) & D1

v(1-1T2K), jezeli (M, &) 6 D2

2. Re(C2k+1**°2+1 +oack+1 ™M 2, -1, de2 <2 e A i, D
k<e 5-2TFTy+ — x=r + k(_M}
jezeli (M, ob) 6 Dj

gdzie zbiory D1, Dg, Dj zostaly okreslone na str. 5*

ic(IM-2%), jezeli (i, < eAl
3- Re(c2k+i-ck+i+<*ck+1) N / g(s0), jezeli (i, ) 6Ag
a(sQ), jezeli @, < 6Aj

gdzie:
* 2, ~s0 .4 <* .k 0 .1/, -2k
g(80) = E M) - 2TFT7 + TAT” + k(i-W ’

, Ag, Aj okreslone na str. 10.
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2, 30,k * 20 17/, ,
Ele™ M ) -srkTT+ =Y-T" +EdM

,2kx
}
dla o< <@a20+42 + 2(K'D MUk ,
4. «e(c2lct —ok+l +<k+1) (
1(0-; K [1+23 M“k - |(1-M“K)]

dla + zZUtfLyr> ,

gdzis s0 jest pierwiastkiem rownania

_ Z(ll(<—.Q g 0-8 + ii%+n e-S + g,iE"II u-k _ "~ =0i

1. W niniejszej pracy skorzystamy z tw. 1 [i] oraz z niektérych wyr
kow uzyskanych w pracy [2]. uzywajac jednoczesnie tych samych oznaczen.
Przeto niech Sk@I) oznacza klase funkcji

+ +1 A
@ =z + o L et 26 (1.1)

jednolistnych k-symetrycznych speiniajacych w kole |]z] < 1} warunek
JFiz)1™«:, M = const. > 1.

Ze znanego réwnania Lownera dla funkcji f6Sk (M) otrzymujemy dla
Re(ck+i) = ak+1, im(ck+1) = bk+1, Re(c2k+l = a2k+! nastepujace przedsta-
wienie :

kint! KbaM
w1 = - £ 37 e-tcosy(t)dt, bk+l = 8 %]l 6 tsinQ(dt,
0
(1*2)
Kintl
Ktlogert - b1y | J €2t cos 2 g(t)dt,
0

gdzie Q(t) jest funkcjg rzeczywista i przedziatami ciaghs.

Korzystajac ze wzoréw (1.2) mozemy przedstawicé

Y - Re(®°2k+1l ~ °k+l + Ck+1 /™



Maksimum funkcjonatu. 165

w postaci

kInM
= AM(X2-bA+1)HdSC - £ ) e_2tcos2g(t)dt + i(i-if2k). (1.3)

Jezeli oznaczymy przez Y(X) najwiekszg wartos¢ Y przy ustalonym X
z przedziabu <- (1M ), E£(l-ig*k)>, to w mysl tw. | [i] otrzymamy
dla Y(X) nastepujace pizodstawienie parametrycznej

i X =] [(Ls)e"s - MK],
@-4)
YOO » N X2 + X - |(A+2s)e“2s + i (1+M-2K),
jezeli 0 $ 8 z kinm,
+ X = 2 e~alnM
@-s)
1Y) » X2 + X - 4 e"2s InM + ~(1-M_2k),
jezeli s SkiInM, gdzie s zalezy tylko od X.
Réwnosci (1.4) sa osiagniete tylko dla funkcji:
0 t<s,
e-t cosQ(t) @s)
et , s N t< KkInM,
za$ rownosci (1 *5) tylko dla funkcji:
e t cosQ(t) = e“s , s 3* KInM. @.n
2
Celem pracy jest wyznaczenie max Re(c9.. - c. . +<c. -) dla kazdej
fesjM) K+l K+l
nz’r K
ustalonej wartosci M>e i -0 <«(<+«>.

Zauwazmy, ze przy poszukiwaniu _ max Re(®2k+l “ ck+l + Ck+l~ starcz
y przy p ) ¢ wy: y

rozpatrywa¢ X tylko z przedziatu <0, ¢(1-M-k))>, poniewaz wobec
1.4 1 (1.5 maksimum to zalezy tylko od znaku iloczynu a<X, pod wa-
runkiem, ze «a jest rozpatrywane w calym przedziale (—<», +°0).
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Tak wiec

max Re(chV .,-cM l4axc. 1) = max Y(X).
fesk(W) 2k+1 k+l k+l X&<0A ~ ) >

Po wyrugowaniu X z (1.4) i1 (1-5) otrzymujemy:

g(s) =v(v) = 28 I~ [(+s)e"B-U'K 2 + Joc[(1-s)e"s-M"k] -

- F(l+29)e"2s + ¢ (1 +1T2k),
jezeli 0 & a <kiInum,

b(s) = Y(s) = 2e“2s Ind [(k-1)InM-2] + 2<*e"'sInM + ~(1-U_2k),

jezeli s 5% kInM.
Pochodne funkcji g(s) 1 h(s) wyrazaja sie:

g®G =] 8 e“suls) , 0<s < kinll,
g@ = 2e-sInMv(b) , s SkinM,

gdzie:

u@s) = - ¢LiE=I2 a e"s + iifetll e-3 + 22~"~ M“k -<*, 058 ékiInM
K

7@ =2e"s 2 - (k-DInM] - < S™kInM.

Wartosci graniczne ipochodne funkcji u(s) 1 v(s) majgpostac:
u@0) = M~k-C, ukInM) =2M k[2-(k-1 )InM] - <€
u" ) =2 e“s(s - ) , 0é a< kInM,

przy czym kInM > %ﬁf

fvkinW) = 2Mk [2-(k-DInM] -ot, v(<») = - &
J

\v (5 =2 e“s [(k-1(InM-2] , s 3*KkInM.

@d

a9

(1.10)

1.11)

12

(1*13)

(1.14)

(1.15)

(1.16)
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2. Z (1-8), (1.9 i (1.10) wynika, ze

max Re(c9j,-c? .+«cv ) = max fmax g(s) , max h(s)\ . e.D
feSkM K+l <t 10$skkInM s»kInMJ
Twierdzenie 1
2 2k
Jezeli k>2, M eek“l oraz as; 2.C"0 _ e *n1), todla dowol-

nej funkcji F6SkM zachodzi oszacowanie ostre.

Re<2k-1 — ck+l +&°k+l A )

przy czym znak roéwnosci realizuje funkcja:

— - _ Qs miam *
G - w--2k/
M
Dowéd
Poniewaz 6 kInM, to z (1.15)wynika, zeu"(s)< Odla scj-rp

u Gy =0, u >0 da s:>pr»>00 oznacza» ze funkcja u(s) ma
w przedziale <O0,kInM> minimum i

2k
unin = U#T> = Mk “e"n -*e
_ 2k
Jezeli zatem ob Kk - e Kk7°1), to z (1-15) wynika, ze
2k
u@)> ukIink) > zJ[kNUWM-k _ e 5?2 o,

stad i wobec (1.11) g"(s)>0 w <O0,kInM>, wiec

max g(s) = g kInw)=2M"2kInMr(k-1) InM-21+20CM-KInM+ rr(bM<2K).  (2.4)
06 s<kInM L K
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Z warunku oraz (1.16%kwynika, ze v"(s)>0 w <kInM, +o00).

Nadto dla diS2C-11(M~k - e wobec (1.15) i1 (1.16) wv(oo)>v(kInM) =
= u(kInM) "0, wiec h"(s)>0 w < kiInM, + °°), zatem

max b(s) = h(°°®) = r(1-M 2).
s » kInM

Zauwazmy nastepnie, ze h(kInM) = g(kInM), wiec w mysl (2.1)

max Re(c2k+i - c2+l + < . ok+1) = h(~) = (0-M"2%),
r 6 SMMJ

a stad wynika juz nierowno$¢ (2 .2) twierdzenia.
Prostym rachunkiem sprawdzamy, ze funkcja (2.3) realizuje znak réwnosci
w @.2).
Niech D.|], D2, D3 oznaczaja nastepujace zbiory:
2 2k
D, = {(M,*).eFT~ a 0, 2i|rH(M-"-e" ~ ) <* 6 2M“k [>-(k-1)InlIT}
D2 ={(M,0t):M0<M, 2Al=.li(M~k-e ~T)<*ii2e -2 Il+~(e |-M_Kk)}

D3 =.{(M,00):M <M, 2e"S1-27e~281+ ~-(e 81-M-k)2< <*<2IF‘k[2-(k-1 YInlI]}

gdzie sl jest mniejszym pierwiastkiem rownania:

_ 2%.-Qae-s + 2ikiH e-s + likzli M-k _* _ _f

i Mg speknia réwnanie:

e 81 + M~k [(k-1)INM - £\ -Ye L +T«“ @ 1 “H™* =

Twierdzenie 2

Dla kazdej funkcji f(z) nalezacej do klasy Sk() ma miejsce naste-
pujace oszacowanie dokkadne:
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£(1-M~2k) j8=li  (M,00)6 DI

Re(c2k+1l-ck+1+0Cck+1) A i ¢(Q-M“2k " M,0) e D2 2-6)
a-D " M.tHED3L
gdzie g(-,) =1 1-M“k) - §'(M-1y+ 2mw-\ + 2k)*

Znaki réwnosci realizuje w pierwszych dwoch przypadkach funkcja (2.3),
zas w trzecim przypadku funkcja ¥*(z) eS, (M), ktdéra na mocy twierdzenia
townera jest przyporzadkowana takiej funkcji k (t)=ew " , dla ktorej
Q*(t) speknia zwigzek:

0< t< s,
e~“cosQ(t) = @.7n
sj< tsSkInM.
Dowdd
Potdzmy

2k
atk,M) = @%2 (Q+k - e ~rT), bk,M) = 21k [2-(k-1)Inli].

Y/owczas dla kazdej wartosci a(k,M) < bk,M) wobec (1.15)
u() > ukin) >0 oraz funkcja u(s) posiada w przedziale <0, klnm>
minimum 1

x

umin “ “<&> = ~ e"E=T) “* < 0*
Stad i1 wobec (1.13) wynika, ze réwnanie

g e-s + iikIll e-8 + ZjjgUi u~k -« = 0 2.8

posiada w <0,kInH> dwa pierwiastki sl < Sg.

Ze wzgledu na to, ze u(s) i1 gf(s) maja w <0,kInM> takie same znaki,
wiec

gl >0 dla s<sl1, g"(sl) =0, g"(s)<0 dla s>sif
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oraz

g"(s) >0 dla Sp < s wakinm,

zatem
oggaﬁ(mm g(s) = max{g(sl), gkmniD} , 2.9
gdzies
g(Sh= 20ellr(I-Hil)e 31-a"k] 2 + 8§<*[(1+3,)e §(1+28,)e 81+ (1 +1T2K)
k

badZz po uwzglednieniu @ .8):
g(sn = |(e"s1-a'k)2- ~ e'Sl + 8£ e"31 + ¢(1-M"2k). Q.10)

Z drugiej strony ze zwigzkéw (1.16) wynika, ze v(°°) > wv(kIinM) >0 oraz

v (s)>0, wiec rowniez b,(s)>0 i
max b(s) = h(@) = §(1l - N 2k). Q.1D
ss kinM

Poniewaz g(kInM) = h(kInM) i ze wzgledu na (2.1) wobec (2.9) i (2.11):

. hC} . Q.12

max Re(c-, .. - c2 + <c. .) = max (gis.)
LICE () A+l K k

Zauwazmy, ze do wyznaczenia max (gis,), b(°°)} wystarczy okresli¢ w prze-
dziale a(k,M) < a<b(k,M) znak nastepujacej funkcji kwadratowej:
PECM =g(,) - h«) =8 | -M~k) - 2¥k,jJ+8TfFe | . -13)

2
przy kazdym ek“l < M < °° i cakkowitym Kk5=2.

Funkcja viO«dl) ma dwa miejsca zerowe ~(k.M), < (k,M), lecz tylko:

< kM) = 2 evst - 2-\eBA + ricersl - u"k)2 «0.
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2
Nadto zauwazmy, ze gdy M rosnie od e do +°0, 1o
- oIl 2k
maleje i < sl < s
&, " od 0 do 2 !
2k
a(k,\) " od O do -2~~1)8 .19
zas
3k-1 2

b(k,M) osiaga w M = e k™k““A minimum i b(k,e-=Th = bk, +m) = 0

Aby okresli¢ znak funkcji <p(t,M) wystarczy zbada¢ w zaleznosci od M
potozenie jej miejsca zerowego K,M) wzgledem a(k,M) i1 bk,M).
Rozpatrzmy w tym celu kolejno dwie funkcje:

2k _rh: Qg
AL =<, (K,M)-ak,M)=2]e SI+ *-(e ~ -M~k)-y e +~(e 1-M-i)~

B(k.M=ot, (k,M)-b(k,M)=2"e 1+ITk((k-1)InM-2)-Tje 1+ ~-(a L1-M"k) J.

2 2
Poniewaz przy M —“me wobec (2.13)» Ak,M) —>A(k,e ) =0
oraz

_S1 - M-k k-1

AN = 2k-DM k-1 1 - mm-— >2(k-1)M"

fo2ovi @k

e 1 - Mk 2(k-1)e | M~2k"1 >0,

wiec

aak,M> ak,M) dla M> e (2.15)
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Biorac pod uwage pochodna

8§ :Z(k_l)w.K'l e 1 - LTk

2
P err
tatwo zauwazy¢, ze gdy Me , o

dttSMSjgS.aifc.mf*-" >o,
2
Oznaoza to, ze dla pewnego Me(e'E:T

maks i mum»»
Z drugiej strony wobec (2.13)

2

B(k, eM”~) =0 oraz przy M-—>+=

B(k,M)—*—B(k,+°0) =2 e N (1_/\1+

B(k,MQ) = 0. Ponadto

2

K. Pethe

+ kC-Inli + )

< 0.

2

Stad wynika, ze istnieje taka wartos¢ MQe (eTC:T

i». 0017 f(k,»)<o.

funkcja B(k,M) osigga

, +»), dla ktérej

r& (kM) >b(k,M) dla e¥ET< M < Mg, oraz

&,M < bk,M) dla M>MO0 .

Z nieréwnosci (2.15) i1 (2.16) wynika,

2

@-16)

ze jezeli

< M ~ Mg, wowczas <Pp(cc,H) < 0 dla a(lc,M) < <<b(k,M), jezeli zas

u>M , to <fi<,M) <0 dla a(k,M)<t*
ar(k,M) < << bk,M).

k,M) oraz dla
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Stad 1 wobec (2.12) otrzymujemy?
rh(~), jezeli (*,M)eD!

Re(02k+1"°k+l+* k+1) - { h(oo) " <*M)eD2
[a(sSD "(<F,mgdd

co konczy dowdd twierdzenia«

Oznaczmy dalej przez A.,, Ag, A3 nastepujace zbiory:

2 -8
Al = |OtM):e "TEM<M] ,2M K[2-(k-1)InM]<«$2 e 0 -

. 2N 9-28° + i-i(e-so Tyr*)2 1},

a2 I<M:eF:T<M < Mr2eB° -Ne 0+~(Ce ©°“Mk) <* <ol

A3 = |(<*, >N, 2M'k[2-(k-DInM] <ct”oj,
gdzie sQ jest pierwiastkiem réwnania

. 2i|=2i a€e“3 + e"'9 + M~k - <=0

oraz spednia réwnanie:

2 2

1 a
e"S° + M-k [(k=1 )INIi-Z] -~je~ 8° + ~ (e"*0 - M'k) =0

Twierdzenie 3
Dla dowolnej funkcji
nie dokkadne:

f klasy SkM) ma miejsce nastepujgce oszacowa-

c(L-1F2K), jezeli (ce,M)6AIF

4 | 81So>" 3,4 111" >6A2, Q-"7>
1 g(an), jezeli (ccMeAy
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gdzie:

2 o “3.

Funkcja ekstremalng w pierwszym przypadku jest funkcja (2.3), zas w dru-
gim i trzecim przypadku funkcja F (2@ 6 S*(M) przyporzadkowana odpowied-
niej funkcji k*(t) = elQ (), gdzie Q*(t) speinia rownanie ( .6) dla

Dowoé6d

Z (1.15) wynika, ze u(0)>0, u(kInM)<0 i funkcja u(s) posiada
w  <0,kInM> minimum mniejsze od zera.
Z ciaggtosci funkcji u(s) rownanie

s e-e + a-6 + u-k . <= o

posiada w przedziale < 0,kInM> doktadnie jeden pierwiastek s .
Stad i wobec (1.11) wynika, ze g°(s) >0 dla s< sQ, g"(s ) =0,
g"(s)*:0 dla s> sQ, =zatem

O~MklInU S(B) =S(8°)- (2*18)
Jezeli <*<0, to z (1.16) wynika, ze v(kInM)<0, v(00)>0 i v"(s)>0,
zatem Istnieje w < kInM, +») taka wartosé s.,, dla ktorej w(s.,) - 0.

Wobec tego w mysl (1.12) funkcja h(s) posiada w punkcie s, minimum i
dlatego

max h(s) = max <hkinll), h(oo)} . .19
a> kinM
Gdy < - 0, to wobec (1.12) i (1.14) h"(s)<0 dla s ™ kiInJl, wiec row-
nos¢ (2.19) roéwniez zachodzi.
Z (2-18), (2-19) i wobec (2.1) otrzymujemy:
f6S“fi)Re(02k+1-ck+1 "k +1) = {«(m«). h&inll), h(0)} ,

a poniewaz h(kInM) = g(kInM), to

f 64~ MRe(c2+r ck+l+ctek+l) * “ax{g(s0), h(oo)} . (2.20)

Dalej postepujemy juz analogicznie do tw. 2.
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Aby znalez¢ max {g(s0), b(=0)} wystarczy okresli¢ w przedziale
2 M“k [2-(k-1)InM] ot 1 0 znak funkcji kwadratowej <p@t,M) = s (bqg) - h(C0)

dla kazdego M>ek_1. Podobnie jak w tw. 2 rozpatrujemy w tym celu funk-
cie Bk,M) = <, (k,M)-bk,M),
gdzie:

K (k,U) = 2e 3° - 2\Jes°+A~ (e S°-M'K)2 bk, M)=21ik [2-(k-1 )Inu]-

B(k,M) pokrywa sie z odpowiadajaca jejfunkcja rozpatrywang w tw. 2, gdy
w tej ostatniej w miejsce sl wstawimy sQ. Wobec tego Istnieje tda war-

tos¢ Mle(ek“~, +»), dla ktorej Bik.M» =0 i

2
B(k,M) 30 dla ek“l< M <U.,,
B(k,M) <0 dla M > M1.
2
Z nierdwnosci tych wynika, te jezeli errr MA ML, to

WM = g(s0) - h() si0 dla bk,M)  ¢~ACk-M)

“feCM = g(s0) “ h(o)>0 dla K, a0

Jezeli za$ M >M1, woéwczas <p(C,M) = g(s0) “ h(°0)>0 dla bik-M)"*<0.
Stad 1 wobec (2.20) wynika, ze

h(oo), jezeli (oc,M)eAl

fo Sm%Re(cZﬂ-ckH +*°k+l } { 9(Bo}* "
g(s0), " &lH6~,

a to konczy juz dowdéd twierdzenia.

Twierdzenie 4

Jezeli ki*2, M>e” oraz 0< << u k, todla

dowolnej funkoji F6Sk(M) ma miejsce nastepujace oszacowania dokdadne
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< 8(e"8°> w - 2~ + + S<l-M-2k> @ .21)
gdzie s0 jest pierwiastkiem réownania

. 2%=0 aae + alttll e"s + £ Mk <= 0. 2.22)

"Znak rownosci realizuje funkcja F*(z)eSk(M) przyporzadkowana takiej funk-
cji k*(t) = ei3* "\ dla ktérej Q*(t) speknia zwigzek (1.6) dla s = sQ.

Dowod

Z zatozenia oraz z (1.15) wynika, ze u(0) >0 i u(kiInM) < 0, wiec
wobec ciggtosci u(e) rownanie (@ .22) posiada w przedziale @ ,kInM) do-
k#adnie jeden pierwiastek sQ. Poniewaz u(s) i g°'(s) maja w przedziale

<0,iclnv> takie same znaki, wiec g"(s) > 0 dla s« sQ, g "(sQ) =0,
g"(s) <0 dla s> sQ. Zatem

O’\g]aixklnMg(a) = g(sQ) = 2(&ij1"C(l+so"e °~-M A~  + Fdf(+so”e °-M U “

- F(1+2s0)e 25° + ¢ (1+M*2I0),

albo, uwzgledniajac warunek @ .22),

max g(s) = |(e °-M“k) - ¢"kk-\VI + 2N + ¢ (1-M 2k)* Q.23)
Oési kinMm K v J
Zauwazmy, ze dla 0 < JJEZIT + ik wmysl (1.14) v(s)< 0

dla s » kInM, wiec wobec (1.12) réwniez h"(s) < 0, wobec tego*

max b(s) =b(kInM)=2M"2KkINM[(k-1) InM-2]+2c«M“kInM+ ¢ (1-M_2K). Q.24
sstclnv

Poniewaz g(kInM) = h(kinM), to z (2.23) i (2.24) otrzymujemy, ze

max {g(s0),h(kInM)}=g(s0)= f(e °-M k) - ¢"(™1) + ~T=T" + ¢(1-u 2k)*
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Stad 1 wobec (2.1) wynika, ze

Ra (02k+i“°k+i <i(e"a*-“"“k)2- + okd-““2k).
tj. nierownos¢ @ .21) twierdzenia.

Twierdzenie 5

2
Jezeli k»2, M>eN=T i s ffofcU + s Hgll U~k, to dla dowolnej

funkcji F6Sk(M) ma miejsce nastepujgce oszacowanie dok¥adne»

H*<@2IM. 1“0L 1 +-Bk+1) < [1+2cc-3W-k- | (1-M“K)] , (2.25)

przy czym znak réwnosci realizuje funkcja»

?i2) .gis =’ . (2.26)
o- (iv>*
Dowéd
tatwo zauwazy¢, ze dla o5 M“k z (1.15) wynika, ze

u(s)0 w <0,kInM>, za$ wobec (1.14) v(s)<O w <kInM, +»), wiec
rowniez g-isi™”0O w <0,kInM> 1 h"(s)<0 w <IkInM, +w)e

Stad wynika, ze

max s) = g(0 i max h(s) = h(kIn\).
O<s<klnM 9= 9 s» klnM = ¢ D

A poniewaz g(kInM) = b(kiInU), to

max {g(0),h(kInM)} = g(0) = £(1""k) [IH2c*-3Mm“k- F (1-M_k)I
Zatem, w mysl (2.1) otrzymujemy, ze*

R8 («@k+i-Ck+it+« k+i N A I-M"IED+2- 3M"'LC -

tj. nieréwnos¢ (2 .25) twierdzenia.
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MACHE. W71 SYHKOHOHAJIA R9 (P2 IcH““ok+1 +0ttk+1 ~ % KJIACCB OrPAHUHEHHNU,
K—CIHIMRTPHOHRX H OAHOJIKCTH;.:X S/HKuRil 3 BAHHIIWHCK KPyrB

Pesome

B CTaTtE quH_D Wdﬂ\/ll JleBHepa Q|h jH!]ll WH

2
F@ =2z + cnk+l znk+l e Sk, k»0, M>eF:T

—00 <moc< 00 3 BH,nei

2k
| . Reiogk+irksnnksl )S (M2, AIH @£ 20U (ke ~r7)

A(L-M“2K) ecdiH  <M,cO 6 DI

2. Re (C2k+1 ck+lcick+1i~ = ~(A-M_2k) ecliH M) 6 w2

V eciiH (M.o0GD™,

r~e N2 >» D3
ypaBHeHHH

“«oxecTBa onpe”ejieHHiie Ha imtol cTpaHnNnuu, KopeHL
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f ¢ (1-M"2k) ecJiH  (M,oC)eAl
3. Re(C2k+1"ck+l+otk+1” & S(s0) 7 (MooBA2
g(s0) " (McOSAj

rfle

g(ao0) = E(e"SO - K/I'_k)2 . @ + 2IEC(—eT'Q £ [Lé'l_i’lrzk\}

AN, Ag, A3 sio MHOxeciBa onpe;nejiéeHHbie Ha cip. 10,

i€e@8o w _ ~ + N + 1 (1 -«-2k)

4* Reic2k+1"°k+l +0,Gk+1 ) § < ** 0<* < 25 il + 17~ =0 Mk~

I (i-M_k) [i+20c-3M-k- 1 (i-irk)]
gjih ob» 27N +12 + Mk

r*e sQ - KopeHb ypaBHeHHH

2 aa‘8 + 2fe+1™ e“s + 24l )M~k - = 0.

MAXIMUM OP THE FUNCTIONAL Re(c2k+!-c2+1+c0ck+l) IN THE CLASS OF UNIVALENT
FUNCTIONS, k-SYMBTRICAL  AND BOUNDED IN THE UNIT CIRCLE

Summary
For the optimal function

2
f@ =z + cnk+l znk+l 6 Sk, k3=2, M>efTT,

n=1

it was obtained for the functional Ra(c2k+l“ck+l+dck+l~ the
sharp estimation:
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2k
1 . He(c2k+l -c2+l+*ck+D) < ¢ (1 -M-2k), for ~ N~ (m “k-e ")
c(L-M-2k) if M.c©) e DI

£(1-M_2k) If (LoD 6 D2

2. Re(°2if+i~Ok+I1+'i0k+ 1~ >

J(e [-M"K) - m5JCTI + ~Y=T + ¢ (@A"r2k)

if ()6 D3,

where the sets D1, D2> were defined on the page 5.

r~d M2k ifF W,<e al

3. Re<®2k+i-cL I +afok+1> < <‘§y& (59) if MxX)e A2
[9(s0) if  (M,0te a3l
where
g(so) = |(e"8° - Mk)2 - n + ¢ (1-*"2k),

Alt A2, Aj were defined on the page 10.

+ s (1“M 2k)

for O<<i < 2171 + 2i ~Q M-k ,
4. Rs(c2k+l“ck+ltk+l ™ \

£ -1TK) [L1+20t=-3M-k - F @-M“k)]
for o + iéepi MKk,
where sQ is the root of the equation

_ 2te-_U se~s + ¢igaJi e-S + iliSpll M~k - C = 0.



